2 


NOViE 

QV AD R AT V R2E 

ARITHMETICA* 

S E V 

De Additione Fra&ionum : 

<? E T R I M E N G 0 L I 
Art. & PbiU Doft. 

Illnftrifsimis , & Sapientifiimis 

CIVITATIS BONONIjE 

SENATORIBVS- 



Bononix, ex Typographia Iacobi Montij. 
Superiorum permtjju . 16 jo. 


Digitized by Googl 


r 


f 








Digitized by Google 


ILLVSTRISSIMI 

PATRES 

' » ‘> * ' 

Ercor quin veftris auri- 
bus, Patres Amplifs.con- 
fona h§c numeroru con- 
geries diflonare videa- 
tur : at innumeris meritis 
innumeram numerorum leriem deberi 
quis deneget? Arenas maris, flellarum 
numerum , niuis exagonae multitudi? 
nem examinandam contemnere, dum 
veftrae fifus humanitati infinitum me- 
tiri minime dubitaui. Fronti nunquam 
melior fuccefsit fiidor, calamus potiori 
nunquam vndauit atramento, eo quod 
vcftro nomini , meo vcluti numini con- / 
fecratur . Hae meae quaequaefint, inte- 
gritatis fra&iones , quia minimae funt 
quantitatis , ipfum munus exile profi- 
tentur } quia vero in fingulis dilpofi- 

i tionibus 
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tionibus infinitae colliguntur , veftrae 
non minus humanitatis , quam obfe- 
quij rprrei numerant argumenta • Ve- 
fter labor eft , Patres ilJuflrifsV dum 
meis lucubrationibus munificentifsimo 
imperio laboraftis : vefter , inquam , la- 
bor eft, cui veftri caetus, noftriqne fe- 
culi Apollo amplifsimae lucis impen- 
dium erogauit. Spinofa haec Mathe- 
feos dumeta c rigidis acuti fs imae artis 
fpinis verecundiae meae rofas collecturi 
refpicere ne dedignemini. Valete. 

t i . 

Illuftrifs.DD.VV. ' 

• • 

* • • • * 

* * k • 


Seruus humillimus 
Tetrns Mengolus . 
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PRAEFATIO 

E ditanti mihtperfape Archii 
medts parabola Quadratu» 
ram , propter quam infinita 
tnangula in continue qua» 
drupla proportione exiften- 
tia certos Itmttes quantitatis non excedunt •> 
occurrit vniuer falts illa Quadratura etufdem 
argumenti occafione a Geometris demoflrata , 
qua magnitudines, mfimta continuam quamli- 
bet proportionem maioris inaqualitatis pof- 
fidentes in prafinitas homogeneas quantitates 
colliguntur . Admirabile fane 1 heorema : 
cuius contemplationem eam quafiionemindu- 
8us fum , virum magnitudines ea quacmqs 
lege dtfpofit a , vt aliqua po/sit aflumi minor 
qualfbttpropofita , vel vt deficientes ininfirii- 
tum euanejcant , infinita compofita omnem 
opofitam quantitatem valeant fuperare . > 
in buiufmodi caufaexpermtntu Arttbme- 
fjcqs fratkones t et are agrejfus , eas itd dtfpojui, 
vtfihgulas vnitates fingults poli vnitatem nu- 
meris 
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mris denominarem Jn qua quidem dijf optio - 
ne fumi pote fi magnitudo minor qualibet af si- 
gnata , & propterea ipfa magnitudines ad 
ordinis incrementum quantitate decrefcentes 
in infinitum euanefcunt , 

Caufiam igitur tn afiumpta difpofttionis ter* 
minis proponens quarebam , nitrum unitates 
i denominata fingulis numeris poft unitatem 
in infinitum dijpofita , (f aggregat a infinitam 
aliquam , uel fmtam componerent extentio- 
nem . Pro finita extenfione refpondendum 
Videbatur, quod numerorum, & fractionum 
contraria fint potefiates , numerorum quidem 
in multiplicatione , qua magnitudines uerfus 
infinitum progrediuntur , frattionum uero in 
dtuifione , qua res ad ipfa indiutftbiha reduci * 
tur : aggregati autem numeri fuperant quam- 
libet propofitam quantitate $ ergo a contrario 
fenfu aggregata fratftonet non videntur pojfe 
quamlibet propofita magnitudinem excedere • 
Hoc [opbifma toto feremenje fuit expefiatio* 

nis 
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nis argumentum , quod pro hac parte Geome- 
tricam tncaufa ferre pojj em Jentent tam: atqui 
dum procefum demojlrattonis examino , indi- 
ctum in alterius partis fauorem conuertttur . 

Ea efl ratio, qui a in propofitis fractionibus 
aquales magnitudines numerts Arithmetice 
dtfpofitis denominantur , & propterea tres 
conjequentes , njtpote A, B, C, * « r 

funt Harmonice di/pofita , & x 
A s ad C, eamdem habet pro - 7 T ♦ 
portionem , quam txcejfus , A, B, ad excefum 
B , C :efl autem A , mator C ; ergo excefus 
A , B , maior eftexcefu B,C aggregatum 

A 9 C , matus duplo B\ \ & aggregatum exter- 
nis A$B, C , maius triplo media B, Hoc 
igitur argumento fradhones in propofita di - 
fpofitione fumpta terna d prima funt maiores 

i iii iii i i ^ jii 

1 J 4 7 « 7 7 > ia Ii ii ii 14 if 16 

triplis medijs : & media funt 'unitates deno - 
minata numeris d ternario multiplicatis j , ~ t 
& earumdem tripla funt /,7,7.7» 
qua eodem , quo fuprd argumento terna funt 

ma- 


Digitized by Google 



maiores triplis medijs . Ergo fra&iones propo- 
fita dtfpofit tonis a fumptA totidem femper [e-, 
eundam numeros proportionis continue fubtri - 
pUj, 9, *7>St> fingulas vnitates excedunt • 
Pojfunt autem fumt, pro quouis afsignato 
numero , tottdem tn continua proportione fub- 
trtpla numeri d ternarto,tuxtd quorum ag- 
gregatum fumptA fr a ft tones dtfpofit tonis pro - 
pofttA tpfurn af signatam numerum fuperabnt ; 
Ergo propofita fraft tones in infmttum dtfpo - 
fit a, Cf aggregata tnfimtam extenfionem va* 
lent implere • 

Sit exemplt gratia numerus afsignatus 4.; 
& fumantur d ternarto quatuor continue 
proportionales tn fub tripla i, J>quo» 

rum fumma 1 2 ongttur fumptA fra&tonesin 
multitudine numen 120 fuperant af signa- 
tum numerum nam tres prima fup erant tri- 
plum 7 , videlicet vnitatem : nouem deinceps 
fuperant triplum aggregati \ y - 9t - , videlicet 
aggregatum 7,7,7} fedbutufmodi aggrega- 
tum Juper at vmtatem y vt 0 flendi * ergo nouem 
deinceps fuperant vnttatemv& propter eam- 

dem 
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dem demonflrationem 2?, & 81 [ubfequtn- 
tes fmgulas vnitates excidunt . 

Hinc duo C 0 r ollari a procefiere , Trimum i 
quod eadem difpofitio d quocunque ordinetur 
principio in infimtum extenditur $ vtpote fi 
difpofitarum firafttonum prima fit '- , alia 

deinceps adhuc ipfam dtfpoftsionem propofitum 

«4 • % ' x • • • . 

T j. 7 » r » w r« r* ij ^ c * 

quemuis numerum fuperare pofse : finitum 
§nim efl aggregatum ex ijs , qua funt omifia 
i, i, & finiti ab infinito fub/lraftiofinitum 
relinquere non poteil . 

: Alterum , quod infinitarum fra&ionum 
difpofitio , in qua fingula vnitates a fingulis 
numeris Arithmetice proportionalibus deno-' 
minantur , pariter in infimtum extenditur / 
Fiat huiufmodi difpofitio A i cuius primam ' 
fraftionem denominet numerus B , & excefi ' 
fies Arithmetice proportionahumfit C , & (ub 
fingulis firaBiombus defpofitionis A , ab eodem * 
principio fiat difpofitto D , firafttonum, in qui- 
bus vmtates denominantur omnibus numeris '» 
\.v« 
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aB, Qui* primi denominator es m dtfpoftio- 
ntbus A , D, funt Aquales, alter minor efl 
quam vt ad alterum eamdtm habeat profor ^ 
t tonem , quam C » ad vnttatem ; & colligendo 
fecundus in difpofitione A> minor efi qudmvt 
ad fecundum in difpofitione D , eamdem ha - 
beat pr oportionem: funt auiem fra&tooes tum • 
dem habentes numeratorem in rectproca pro « 
portione denominatorum j ergo prima , /«•«». 
^ , & Pinguia deinceps fradtones difpofittonis 
, funt minores quam vt ad primtm , fecun- 
dam,& finguias deinceps difpofittonis A , 
eamdem habeant proportionem , quam C , ad 
vnitatem, (f colligendo , tota di/po/itioD, mi- 
nor esi quam vt ad totam dtfpofitionem A, 
eamdem habeat proportionem y quam C, ad 
vnttatem . Jgtt ur fi extenfionis A , quantitas 
aj signatur $ et tam etujdem extenfionis multi- 
plam fecundum numerum C >quantttatemne - 
ce fo *fi afstgaari, qua tnfinit* extenfeone D , fu 

maior $ 
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maior-, quod e fi ab fur dum , Ergoextinfioin- 
finit arufrattionu etifpofitionis A , e fi infini ta . 

‘Dimtfsis igitur htfce dtfpofitiombus quan- ■ 
jitdtts lunfdtfitonem [uper antibus , eamdem 
contemplationem wfhtuere capi de fraftioni - 
bus , sn quibus 'unitates a numeris triangulis 
denominantur \ an *, videlicet tpf& etiam qua - 
dr at uram excluderent , an potius paterentur : 
Faflts ergo de more calculis , & tnflrufla de - 
monftrattone , inueni difpo/itionis humfmodi 
quadraturam e fit 'unitatem: 


Vnitates denomi- ' « 2 . “ 2 . jj i ’ 

7»tr trianguiis^ . l ~i to Ty pt r# ,, fir - 4 

S u* aggregat* * i"JL — "— £ Z, 

prima fiint. ^ 7 4, 7 *• » . «* f v • * . •» 


aggregata quothbet d prima furit aqua» 
tes numero multitudinis tp/arum denominato 
per numerum binario maiorem propterea 
Jfemper vftitate funt minores eo defiftu , qui 
iuxtd multitudinis additarum Jratttonum 
incrementum infra qualibet afstgn at am ma- 
gnitudine diminuitur tntnfinitu euanefett . 

Pr Ater ea in eadem dtfpojitionebina fumpu 
pe fi v ni tat em fi figulatum ab vmtate Junt dt- 

1 mtdu : 


\ 
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* "N V »» 

( * 

^ r. 5 

a 

»* 


«i 


ao 


mi<&e ; frga diuidendo , ow/w pofl vnitatem 9 
'unitati funt aquales. 

Tandem fieiufdem difpofit tonis fra&ionts 


i 4 10 »5 ai »8 )l 45 55 6* 78 $» 105 110 

'1 t •' 


^ aVa r 


totidem Jumantur deinceps fecundum nume- 
ros proportionis continue fui dupla d binario » 
•videlicet 1,4, $, aggregat a Jient inconr 

tinue dupla proportione ; atqui magnitudines 
dupla proportionis aggregata infinita funt 
aquales duplo prima , cum in nofiro cafu prima 
fit dimidium vnitatis , ergo propo/ita firaftto - 
»« aggregata infinita funt aquales vnitati • 
Hutufmodi funt , primo prafentis 
opufcuh libro demon flr aut de frattiontbus, in 
quibus •unitates denominantur planis omniu 
numerorum ab •unitate : quia enim finguli 
trianguli numeri fingulorum buiujmodi pla- 
norum funt dtmidij , propter reciprocam pro^ 

t or Z 
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portionem fmguh fratfiones > in quibus vnfc 
Sates denominantur triangulis dupli funtfm- 
gularum , in quibus denominantur pianis *, & 
tdeo utrique dtjpojiticm eidimconueniunt dg- 
monfirattones . 

Ab huius frattionum difpofitionis contem- 
templattone feliciter expeditus , ad altam pro* 
gredtebar dijpofttonem 3 in qua fmguh unita* 
tes numeris quadratis denominantur • Hac 
fpeculatio fruflus quidem laboris rependit y 
nondum tamen effefta eft f oluendo,fed ingenif 
ditioris poflulat adminiculum , ut proctfam 
difpoJittcniSj quam mihimettpfi propofuujum* 
mam u ale at reportare, 

Fro frudibus habetur huius opufculi Thefc 
remata , ea pncipue > qui in primo libro di~ 
monftrantur , & priterea Jequentes propo - 
[itiones videlicet . " 

i . Vmtates denominati compofitis ex qua* 

dratis 



dratis ab vnitate t & lateribus eorundem, di - 
fpo/tta in m finitu m , & aggregata fiunt aqua- 
' Icsvmtati, 

' • v - - : ' / 

Quadrati 14 p 16 2 j 

Latera y j 2^3 4- j 

Compofttt 2 6 12 20 * 30 

Vwtates derrofni-' r •> i j i \ • 

. v. ? r» 

* .. ••• * * ■ ■ » 

Conflat enim , quod fingula fractiones bu- 

iufice dtfpofitionis congruut fingults , in quibus 
•unitates denominantur planis omnium nume- 
rorum ab vnttate. . v 

2. Vnitates denominate compofitis , ex 
quadratis ab vnitate , (? lateribus eorumdtm 
duplis , dijpofite in infinitum , & aggregate 
funt aquales j . 

Quadrati 1 4 p j6 ij 36 

Laterii dupli 246 8 10 12 

Compofiti 3.8 // 24 3 j 48 

Vdicates denomi- ‘ 2' * 1 i* i 

natar tompefiti*. - 7 * . » Tf ‘ , *" 4 J) Js 

. * ' 

Quia fingula , qua fumuntur alterna d prima , 
congruunt fingults , denominantur planis 

omnium 
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omnium imparium ab Mirate } & ideo [unt 
aquales]* Alternavero a fecunda congruunt 
fmgults , qua denominantur flavis omnium 
fartum a binario , & pro ft crea funt aquales 
]. Ergo colligendo , omnes funt aquales]*. 

3- V nitates denominata ccmpofitis ex qua- 
dratis ab vmtate , £f lateribus eorumdem 
trifilis difpofitatn infinitum , & aggregata 
funt aquales 

Quadrati ^ p 16 

Laterum trifli 3 6 p 12 jy 

Compofiti 4 10 18 28 40 

Vn tates Ji nomi- > * » " * - * i 


bati cooi]ofins«.; \ * 7® i# a» 4 * 

Quiafumpta d prima linis relidis congruunt 
vnttatibuiyqua denominantur planis numero - 
rnm Arithmetice dijpofitorum ab vnitate cte 
txceffu 3 , (f propter ea aggregata infinita funt 
aquales - : Sumpta aulem d fecunda btnts reti* 
dis congruunt unitatibus, qua denominantur 
piant s Arithmetici dtjpofitorumd *, cum e ode 
excejfu 3 , & funt aquale fi] *, Re/idua tandem 


congruunt unitatibus , qua denominantur 
' 1 ' * x planis 
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f lanis Arithmetice difpofi torum d 3. cum 
eodem exceffu 3* & ideo fient aquales-.^ 
Ergo omnes equalcs funt aggregat ts 7 - 6 - , vi* 

deliettr,- . 

Et alia huiufmodi Theorematasadempa* 

• riter methodo demonfir aui . ^ ^ # 

Ad propofttam ergo Quaflione r edeo , cuius 
plura capita.cont r artas , vt ojlendi, merentut 
fententias . 1 florum autem duo folumo do ite 
hoc opufculo mihi videor abfolutffes alterum de 
frdftionibus, in quibus vmtates denominantur 
produftis numerorum Arithmetice dtfpo filo- 
rum > alterum de ijs , in quibus differentia di - 
fpofitorum quomodoltbet numeror ueorumdem 
produftis denominantur : pr at er ea eadem in 
Geometricis quantitatibus demonfir ari poffe 
indic aut , prauta folumodo nominum interpre- 
tatione, qua habetur in vltimts definitionibus 

libri tertij* \ ■ % . 

• In afiumptis autem capitibus quid que [lio - 

mrefpondendum fit, ex fequentibus vnufqutj . 

que poterit indicare*. ... , • ^ ■ . »; . .. 

* * * « * * . * • 

’l • - ' * V» • «• « ■ * • w J 

NOV^ 
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N O y JE ■ 

QV ADR ATVR^E 

ARITHMETICA 

S E V 

■ Dc Additione Fra&ionum. 

UBER PRIMVS. 

In quo tra< 5 laturde Fra&ionibus, quarum 
fune denominatores numeri plani. 
Principales Additiones habentur in Pro- 
politionibus huius libri 7. 8. 15.15. 57. 
Quadratura: vero in Propor- 
tionibus 17. 16. 40. 

DEFINITIONES 

I • 

differentiam duarum magnitudinum, quan- 
do prima excedit fecundam ,voc $, txceffum 
. . prima & fecunda . 

II. 

Quando vero prima deficit d fecunda , voco, 
defeci um prima, & fecunda . 

A fimi- 
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: mii; 

Similes differentias, voco , tumexcefsus, tum 
defetius mter fe . 

IV. 

Difsimtlesvero exeeffus de fetidus, 

V. 

Magnitudines Arithmetice difpofit as , voco, 
quarum (fumptis continue binis quibusli- 
bet ) differentia fimiles antecedentium > & 
conjequentium f unt aquales . 

VI. 

Magnitudines Harmonice difpofit as , voco , 
quarum (Jumptts continue ternts qutbuf ' - 
libet ) prima fe habet ad tertiam , vt dtffe- 
rentta prima» & fecunda ad ftmslem diffe- 
rentiam fecunda, & tertia • 

Praeterea fuppono Lc&orem informatum effe deijs,qua* 
in Quinto, Septimo, O&auo, & Nono libris Elemen- 
torum Euclidis traduntur, quoad capefcendas de- 
monftrationes. Nam, quoad ipfaspropofiriones, & 
praxim numerofam, fu fficir memorix mandaflTe prx» 
cepta logifticae Fradiontim, qua* paflim penes Ari- 
thuicncos leguntur . 


Thco- 
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Theorema i, Propofitio i. 

C 

Trium Arithmetice difpofitorum planum fuh 
t extremis medium eft Harmonice inter f la- 
na fuit fmgulis extremis, (f medio . 

A. B< y. C» 7* 

D. 2. ' 

H. 6 . I. 14. 

E. ij. G. 21. F. yy. 

Tnt Arithmetice difpoft i tres A, B,C,quo, 
rum differentia D,& planum extremorum 
A C, lic G, plana veto fub fingulis extre- 
n»is , & medio A B, C B, finr E, F. Dico 
quod G, medium eft Harmonice inter E , 

F, Ex multiplicationibus D A, D C, pro- 
ducantur H, Ii ergovt A, ad C, ita dtH, ad I: &quia 
E, F, funrp!anaBA,BCi ergoE,adF, eftvt A,adC, 
vel vt H, ad I : quoniam A, multiplicando B, C , produ- 
cit E, G » ergo Aj multiplicando differentiam B, C, pro- 
ducit 'timilcm diffcrentiamE,G» & multiplicando D, 
producit H; eft autem D> differentia B»Ci trgoH, eft 
differentia E, G, fimilis differentia? B, C, vel differenti? 

A,B: Similiter dcmonftrabimus quod I , eft differentia 
G, F, fimilis differcnrix A, B, vel E, G : ergo E»ad F.eft 
vt differentia E, G, ad fimilem differentiam G, F ; Ergo Def.c. 
G, medium eft Harmonice inter E,F. Quod erat dc« 
monftrandutn. 



A 2 Theo- 
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Theorema 2. Propofi 2. 

U v 

Trium Harmonice difpofitorum planum fub 
extremis medium e fi Arithmetice inter pia. 
na {nb fingults extremis , (? medio . 

A. 1 B. 4. C. 6. 

H. I: j. 

I). 6 . 

E. 12. G* 18. F. 24. 

S int Harmonice difpofiti tres A, B, C, & planum ex- 
tremorum A C, fit G, plana vero fub fingulis exire- 
mis,& medio A B, C B, fint E, F. Dico quod G, medium 
cft Arithmetice inter E, F. SintH,&I, differentia: fim?- 
Dc(.6. b:s A,B,& B, C »crgo vr A, ad C,ita cft H, ad I,& pro- 
ductum AI, cft aquale produ&oCH. Sit huiufmodi 
produCtum D; quoniatnA, mufriplicando B,C, pro- 
ducit E, G; ergo A, multiplicando differentiam, B* C 
producit fimilem differentiam E,Gi & multiplicando I , 
producit D> eft autem I, differentia B, C ; ergo D, cft 
ferentia E, G,fimilis differentia? B, C, vel A, B: Simili- 
ter demonftrabimus quod Deft differentia G, F, fimilis 
Def.jj differentia’ A, B, vel E, G : ergo differentiae E, G, & G, 
F, fu nt aquales, & fimiles. Ergo G, medium cft Ari- 
thmetice inter E, F. Quod, &c. 

*■ DEFINITIO VII. 

Vnam magnitudinem altera denominatam , 
voco, quamlibet fr a fttonem> w qua vna 

' ma> 
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magnitudo flat loco numeratoris , n//*r<# 

* W,ra loco denominator is ... 

1 

* ■ ** * • * • \ t « t r 

1 Theor. 3. Propof 3. 

• «* 

Eadem magnitudine tritus Harmonice difpo- 
fitis denominata fiunt fractiones Arsthme - 
* difpojita . 


B. 3. ' C. 4. D. 6 . 

F * . r *. r' 1 

, r , x ' *t Vj. y 

H. 12. K. iS. I. 24. 


D E nominetur A, magnitudo tribus Harmonice di- 
fpofitis B, C, D, vt fiant fradiones E, F, G. Di- 
to, quod E, F, G, funt Arithmetice Jdifpofirar. Ex mul- 
tiplicationibus C B, C D, BD, producantur H,I,Ki er- 
go, quia B^C, D, funt Harmonice difpofiti, K, medius 
fcft Arithmetice inter H, I: Se quia I,K, funt produdi 
jD C, D B» ergo I, ad K, cft vt C, ad BJi & ex denomina- 
tione A, per C, & B, fiunt fradiones F, & E; ergo vt C, 
ad B, vel vt I,ad K, ita eftE, ad F : Similiter demonftra- 
bimus,quod vt K, ad H, ita eft F,ad G; ergo per conucr- 
fionem rationis, & cx^quovt I,K,H, funt Arithmetice 
difpofiti, fic fradiones E, F,G, funt Arithmetice difpo- 
fitae-. Quod, &o 


1 


DEFINITIO VIII. 
Differentias, & plana in aliqua difjv/itione , 

VOCO 

\ 
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'voco abfolute, differentias , & plana ma- 
gnitudinum , qua funt continue confequen - 
tes tn illa dtfpofittone > prima videlicet , &* 
fecunda ; fecunda , fic deinceps 

vjque advlttmam ,fi dtfpofita funt tn ali - 
quamultitudme-, vel tn infinitum, fi dijpo - 
1 fit a concipiuntur infinita . I 

Theor. 4. Propof. 4. > 

■' ! 

Fallis duabus dtfpofitiontbus , prima quidem 
omnium numerorum ab vmtate , Jecunda 
vero omnium numerorum, quos afjumptus 
aliquis numerus metitur ab afiumpto; b'ni* D. 

/4/fJ denominata planis tn prima , *iwf- 

1' tates denominatas planis in fecunda , fingu - 
/4 ad fingulas eiufdem ordinis, ita Je habent , 
vtaffumptt numen quadratus ad vmta - P 

tem . 

4 - # 

A. 1. • 2. E.3. 4. j. 6. 7* *• 

■R I I «III I 

■D* y r TT ro- ** T6 r 

C. 3* 6. F.9. 12. 15 18. 21. 24. ; 

D t t i i t « * J* 

• rr tt ToT tTs rvr [j 

•. * [. 

c - Sit 
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S it omnium numerorum ab vnitatedifpo/nfoAj&af* 
fumptus numerus E, cuius quadratus F;& fir om- 
nium numerorum, quos E » metitur ab E , difpofitiqC ; 
Sint etiam B, vnitates denominata? plani$ in A; .& D, 
vnitares denomii ata: planis in C. Dico, quodfinguloe 
B.adfingulas D, ciufdcm ordinis, ita fe habent, vt F ,ad 
vnitatem. Quia numerus E ,& vnkasa?qu£ metiuntur 
numeros in (',& A,eiufdcm ordinis, vt finguli inC, ad 
E, ita finguliciufdcm ordinisin A, ad vnitatem , & Tunc 
E, & vnitas homologi ordiniseiufdcm numeris in A ,&c 
Ci conuertendoque, & ex arquo bina? C , inter fe funt vt 
bina? A, inter fe, fi fumamur homologa? ordinis eiufdcm: 
ergo plani denominarotes infingulisD, ad planos de- 
nominatores in fingulis ciufcdm ordinis B, funt fimiles, 
& duplicaram habent proportionem homologorum la- 
terum videlicet numeri E, ad vniracem,vcl camdcm qui 
numerus F, ad vniratem ; ded vt denominatores D, ad 
B, inter fe, ita reciproce funt vniratcsdenominataeB, ad 
D, inter fe : Ergofingula? B, ad finguJaseiufden.ordmis 
D, funt vtF, ad vnitatem. Quod, &c. 


Theor. 5.’ Propof 5. 

Vnitates denominat a planis omnium numero * 
rumab vmtate bina d fecunda Junt dimi- 
dia fingutarum d prima, 

S it A, feries omnium numerorum ab vnitate, & B.fint 
vnitares denominata? planis in A . Dico,qupid binae 
B, a fecunda funt dimidia? fingularum a prima. Sit C» 
feries omnium numerorum a binario, quos binarius me- 
titur. 


\ 
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Prop. 3. 


8 Nona Jguadrdturf 


A. ii 

B. * 

C. 


2. 


« 

r 


2 . 


D. 
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titun & D, fint vnitates denominata? planis in C ; ergo 
fingula?B, a prima ad lingulas D, a prima funtvt 4.bi. 
narij quadratus ad vmtatem: & quoniam in A, funt om- 
nes numeri ab vnitate, funt inter numeros A, a binario, 
qui eft fecundo loco , omnes C, a primo, intci polita ta- 
men lingulis Arithmetice medijs, quos binarius non me- 
rituri; ergo lingirli plani denominatores vnitatumD,a 
prima medij funt Harmonice inter binos denominato- 
res B, a fecunda ; crgolingula? D, a prima media? funt 
ArithmeticeinterbinasB,a fecunda;& propterea lingu- 
la? D,a prima ad binas B, a fecunda funt dimidia?, vide- 
licet, vt vmtas ad 2 : Ergo ex a?quo lingula? B , a prima 
ad binas B, a feeundi funr vt4. ad 2 ;& conuertendo bi- 
na? a fecunda funtdimidta?fingularu a prima. Quod,&c, - 


Theor.tf. Propof.5. 

Differentia laterum plano denominata eft diJZ 
fimihs differentia vnitatum (tngults lateri - 
bus denominatarum * . 

4 . 

S int latera A, B, quorum differentia C, denominetur 
piano D,vt fiat fractio E;& denominata vnitate per 
B, & A, hanr fra&iones F, & G; & lit C, cxceffus A, B. 
Dico quod E } elt delemus F, G . Quia F, til vnitas de- 
no» 
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nominata per A, ex multiplicatione FA, producitur 



vnitasi & ex multiplicatione vnitatis, & B, ptoducitur 
B,- ergo ex mutua multiplicatione F A B], producicuc B» 
eft aurcra D, planum A Bi ergo cx multiplicatione F D, 
producitur B. Simi lirer demonftrabimus,quod ex mluti- 
plicatione G D» producitur A . Cum igitur cx multipli- 
cationibus G> & F, in D, producantur A , & B i ergo ex 
multiplicationeexceirus G, F, in D, producitur excciTus 
A,B, videlicet C » Sed quia E> fra&io eft ex denomina- 
tiooeCtper D» ergo etiam ex multiplicatione E), in D, 
producitur C » ergo E, eft a? qualis cxceflui G,F: ergo E» 


co, cum differentia antecedentium, (f con - 
fequenttum funtpmtlts , ' . u j 


dtjpojitione (imul Jumpta funt aquales vni 
differentia denominata plano extre/noru m. 


eft defe^us F, G . Quod, &c. 




Theor. 7. Prop. 7. 



B 


Sine 


Def.S. 


Det. a 


fo Noua Jgtmdratnre 


A. a« B* 


E? 


F * 

r *atr 

H. 7 


C. f» 

G£ 


I.i 


K.i 


rr 


L. 


* ;t 


M.1 


S int A, B,C>D* aliquot magnitudines continuat di fi 
politionis in qua differenti» pfanisdenomi natf fiot 
/Uniones E) F,G> Difetntii voi denominata plano 

extremorum A > - Dic#^ qbod$i>iVG^ft 

mul fumpta* funr x quales ft» Denominentur fingtila; 
*nirares lateribus A» B^D» vi fiant fra£fcoues I , K,t, 
M . Qnoniam E, eft differentia denominata pterttV AB> 
& 1, K, funt v nicatesdmc»nii»t* lateribus Ajfci/arqa*- 
Jis eft E,di#erentiar t 1* *% qoar 4i®mifc'Seft dlffereotfaeA* 
& .$jmi!ker demtfnftribmttft F> G, H, aequa fes cflfedif* 
fcrentijs K y L> L,M, 1, M» qualum dffimitesditib» 
rentijs B,C> C»P„ A»Ds vnde quia differentia? in 
difpofitione A,rB, £» p, fiinr firoiks, et«pm drfferen- 
tij in difpdftfrofce I, !C *-» M/fortt ffitmtt & propte- 
rea limul fumprae funt x quales diftcrcni* !,M, vel fra» 
-AiOniFl i Atcprt tolbgehrfo di8~£icntfat^difp©fit»ne I, 



Theor. 8. PropoE 8. 

* i s X t x t * *■' 

Vnitates denominata planis in Arithmetica 
*v : dtftcfittime fient advmtatem plana exire • 

' ntntr&m denominatam vt numerus multi- 
* tadmis ipfarttm advnitatem • 

Sine 
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S int A,B,C,D> inJArirhmctica difpofitione,cuius pla- 
nis cfcnommatf finguif vnitatcs fint fra&iones E,F, 

G, & vnitas denominata plano extiemorum A D,fit H. 

Dico quod E, F, G, ad H, funt vt numerus multitudinis 
E, F,G,ad vnitatem. Sit N, differentia fempereadem ia 
difpplitione,qu( planis denominetur, vt fiant fractiones 
1,K,L,& fitQ, differentia extremorum A,D, qu( plano 
denominetur, vt fiat fraCtio M . Igitur fatfi funt 1,K,L, 

(quales M . Et quia fi, F, G, & I, K, L, eofdem habent prop. 7. 
denominatores , numerator vero communis ipfarutn E, 

F, G» eff vnitas,& fagorum I, K, L, cft N i ergo t um fii> 
gular,tum colle&x E,F,G, ad I,K»L, vel ad M,funtvt 
vnitas adN . Parita quia M, H, eundem habent deno- 
minatorem, nnmerator vero M , cft O , & ipfius H, eft 
vnitas ; ago M, ad H,cft, vt O, ad vnitatem i & ex (quo 
in perturbata colle&ae E» F, G, ad H, funt , vt O, ad N : 

Cum autem A,B,C,D, fint Arithmetice djfpofiti , cft C\ 
dtftetentia extremorum ad N, differentiam confequerv 
tium ita multip!cx,vr numerus multitudinis E, F, G* ad 
vnitatem . Ergo E, F, G, ad H, funt, vt numerus multi- 
tudinis l^EjGvad y nictem. Quod,&c. 

♦ v-i* ^ | # « J * * ! . 

Theor. 9. Propof. 9. . 


Vnitatcs denominat* planis omnium numero- 
rum ab vmtate terna a tertia funt pars 
c tertia mgnUrum a prima. V 


b 2 


Ordi- 
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Frop.4. 


I J rep. J. 
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O H dinentuf A, omnes numeri ab vnitate , & B , vili- 
tates denominata? planis A . Dico ternas B, a ter- 
tia, tertiam eife partem fi ngu larum a prima. Ordinen- 
tur omnes numeri C, a ternario, quos idem metitur, & 
D, v nitates denominatae pia nis C : Et quoniam A 9 lunt 
omnes numeri, etiam inter numeros A, a ternario, qui eft 
tertio loco , funt omnes C, a prmo , binis medijs Arith» 
metire femper interpofitis , quos ternarius non metitur* 
Ergo ternae vnitates B, a tertia (denominatae pia nis qua* 
tuor difpoiitorum Arithmetice a numeris C, qui fune in- 
ter numeros A, ) ad lingulas vnitates D, ( denominatas 
planis numerorum C, qui eorumdem quatuor femper 
funt extremi) a prima lunt, vt idem ternarius, numerus 
videlicet magnitudinum, quae ternae fumunrur ad vni* 
tatem j Singulae autem D, a prima ad lingulas B, a prima 
funr, ut unitas ad 9, quadratum ternarij : Ergo ex aequo 
ternae B, a tertia lunt ad lingulas B, a prima, ut 3. ad 9. 
nempe pars tertia. Quod,&c. 

Theor. iol Propof. 10. 

Vnitates denominata planis omnium numero « 
rum ab vnitate , quaterna d quarta funt 

pars quarta fingularum d prtma . 

N Am quia binae a lccunda funt dimidie lingularum 
a puma,binf a quarta funt ad fingu las a fecunda, 

vt 
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vt vnitasad colligendo quaterna? a quarta fune ad 
binas i Tecunda,vt vnitasad a.& binf a fecunda fune ad 
fingufasa prima , vt vnitasad a. vel , vt 2. ad 3. Ergo ex 
aequo quaterna a quarta ad lingulas a prima fune vt 
vnitas ad 4. videlicet pars quarta . Quod, &c. 

Eadem huius, & praecedentis demonftrationum me» 
thodopolfunt finguli fequentis Theorematis cafusde. 
monftran, videlicet, Vnitates denominatas planis omni* 
um numerorum ab vnitate quinas a quinta partem elfe 
quintam fingularum a prima, Jenas a fexta partem fex* 
tam, fcpt enas a feptima partem feprimam,& fic deinceps; 
ex quorum inductione portea patefiat ipfius veritas 
conclufionis; ne tamen fcrupulofum Geometram dubi- 
tare contingat, generali fuperinde faCiae propofitioni 
vnica fatisfaciam demonfiratione, vt infra, 
r t ' 1 

• - 1 • • 1 • . • • ’ j 

Theor.n. Propofu. 

Vnitates denominat a planhomnium numero* 
rum ab vnitate Jumpta totidem ab vnaip- 
J arum fecundum numerum ordinis eiufi •: 
dem 9 funt pars ab eodem numero denomi • 
nata fingularum d prima . 

O Rdinestur A, omnes numeri ab vnitate, & B, vni- 
tates denominata? planis A, qua rum F, afiumpta, 

& inter numeros A, fiteiufdem F, numerus ordinisE. 
Dico B,fumptasab F, femper totidem fecundum numew 
rum E, partem elTe denominatam ab E , fingularum B, i 
prima . Ordinentur ab E>omnes numeri C»quos E, meti- 
tur, 
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tnr, &D, vnitates denominata? planis numerorum C. 
Quoniam A, Tunc numeriab vnitate, fune etiam inter m* 
meros A, ab E, qttieft in eiufdem ordinis loco, omnes 
numeri C, a primo, qui fint E, H, 7, imerpofitis totidem 
femper medfjs Arithmetice, fecundum numerum vnitate 
minorem E . Sint numeros E,H, incerpofiti K,L, & nu- 
meros H,I, totidem interpofit»M,N, fecundum nume- 
rum vnitate minorem E; CoafTumptis ergd hinc) inde 
femper duobus eorum , quos E, metitur», fiunt fingul* 
difpofitiones Arithmetica? numerorum E, K, L, H, & H, 
M, N, I, totidem femper, fecundum numerum vnitate 
maiorem E* quaru planis denominata; vnitates fune ipfae 
B,fumpt£e totidem ab F, fecundu numeru E, quae ad fin- 
Prop.8. gulas vnitates D, a prima denominatas planis extremoru 
earudem difpofitionum, qui funt numeri Q ita fe haber, 
vt E, numreus multitudinis totidem fumptarum ab F,ad 
Prop. 4 . voitatem ; Singulae autem D, a prima , ad fingulas B, a 
prima funt, vtvnitasad quadratum E: ergo ex aequo 
flim^ta» B ,*b H fedipcr totidem fecundum numerum E, 
ad fingulas B, a prima funt, vt E, ad fuura quadratum; 
Sed E , cum fuurn quadratum metiatur per fe ipfum , fui 
quadratiparsefta feipfo denominata .Ergo fumpta? B, 
ab F, femper totidem fecundum numerum E , funt pats 
ab eodem E, denominata, finguIarumB, a prima. 

'Qupd,&c. ::, f 1 * 1 • 
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Tsheor.fi. Pxopofu. 


Veritates denominata planis omnium nume- 
< v rerum ab vnitate, (uwpta a prrna totidem 
femper fecundam numeros proportionis 
^ vaontmue ftddttpU ah vnitate funt tnpro- 
fortione continue dupla*'^ -,.a< Ah\\w 


t. 
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TNitaturn,quardenonainanttir planis omnium nur 
: :y merorum ab vnitate prima fif&jiduar.um telRSIJr 
tium aggregatum B, quartior fcqu entium aggregatu^ 
deinceps totidem huiufmod» vnitatum /ecunduna 
«umeros proportionis continue fubdupl# fumantur ag- 
gregata . Dico A,B,C ,efle in proportione continue Prop.f 
dupla * Quia binae a fecunda fiint dimidiae Ungularum i ; • , ’ 
prima, B, fubduplurn eft ipfius A, & eadem ratione» 
quia quaterna? a quarta funt dimidiae binarum a 
fecunda, C, fubduplurn eft ipftus B , & eadem , . 
femper demon ftratione , quodJjbet ag» . _* . . 
gregatum fubduplum eft praecc- r • 
i ; dentis» Ergo coatrerteado A, .... t.-» .r» 

B, C , funt in proportio- *■ ; • r: n 
ne continud dupla. ... . , 

Quod,&c. 
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Thcor- 
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Vtiitatum^ua denominantur planis omni* 
numerorum ab vnitate , quot libet ajfum - 
v pud prima funt aquales numero tpjarum 
multitudinis denominato per numerum 
vmtate maiorem*: '• '■ k ^ v: ] 
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S int A , numeri ab vnitate,& B, quotlibet vnitates 
a prima earum , quae denominantur planis numero* 
ru m A . Dico B , aggregatas aequales e fle numero mul- 
titudinis ipfarum B, denominato per |numerum vnitate 
maiorem . Sint D, E, numeri quorum plano denomina- 
tur vltima ipfarum B . Et quoniam funt difpoliti ab vni* 
tate omnes numeri A , quorum confequentium defcfius 
funt lingulae vnitates, quae planis eorumdem denomina- 
Vto^7. tae funt B i Igitur B,aggregarae funt aequales defefiui ex- 
tremorum vnitatis,& E, psr eorumdem planum denomi- 
nato . Eft autem D, dcfedlus vmtatis, & E,& eorumdem 
planus idem E : Ergo B, funt squales D , denominato 
per E. Sedcutn numeri A, finr omnes ab vnitate, nu- 
merus E, cft multitudinis numerorum A, vfque ad E , & 
Di vnitate minor, quam E, numerus multitudinis ipfa- 
rum B . Ergo vnitates B, aggregatae funt squales nume- 
mero ipfarum multitudinis denominato per numerum 
vnitate maiorem. Quod,&c.v 

. r Co. 
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Corollarium . 

V ndc confiat , quod velitatum, qutdenomi. 
nantur planis omnium numerorum, quot- 
Ubet ajfumpta a prima funt minores vni - 
tate . 

Problema primum . Propof 14, 

■ i 

Data proportione minoris iniqualitatis, alte- 
ram tnuenire maiorem data , qua fit nu- 
meri ad numerum unitate maiorem • 

A. 47« B.fj. C.6. 

E- 8 F.9. D .48. 

S it proportio data minoris in$qualitatis A, ad B . Op- 
porcet alteram inuenire maiorem proportione A, ad 
B, qua? fit numeri ad numerum vnitate maiorem . Sic 
C, exceiTus B, A, & D, maxima magnitudo , quam C, • 
metitur in B: confiat D, non efiTe «qualem Ai alias C, 
Wetiretur etiam A, & metitur feipfum i ergo metiretur 
compofitum ex C, A, videlicet B,& non efiet D, maxi- 
ma magnitudo,quam C, metitur in B: confiat etiam D, 
non efle minorem A» quia fequeretur idem , vel maius 
abfurdum i ergo D, maior cft Ai & D , ad C , maiorenu 
nabet proportionem A, ad C. Sit E, numerus, per 
< 3 uem C, metitur £>,& E, au&us vnitate fiat Fi ergo D, 

. ' C ad 
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ad C, e(l,vt H, ad vnitatem i ergo E, ad vnitarem maio- 
rem habet proportionem A , ad C ,* & componendo E , 
ad F, maiorem habet proportionem A, ad B, & eft 
numerus F, vnitate maior, quam E. Quod facere op- 
porebnt- -“-i 


Axioma Primum. 


Quando infinita magnitudines infinita fiunt 
extenfienis , po fiunt in aliqua multi t udi ne 


•Theor. 14. Propof 15. 

« » .* . 4 • • 

Quando in ordine magnitudinum in infimi - 
tum dtfpofirarum , quot libet afiumpta d ; 
prima funt minores <vna eadem propofita 
magnitudine generis etufdem , omnes d pri - 
ma in infinitum dijpofita, & ti^gregata 
.funt extenfioms finita . ... 



S int in extenfione A, difpofite in infinimm > & aggre- 
gare magnitudines, quarum quothbet affumpre a 

pri- 


Jumt , vt fuperent quamlibet propofitam 
extenfionem . i 
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prima fint minores D,generis eiufdem . Dico exteofio- 
nem AjClTenniram: alias erit infinita, & fumpt^in ali- Ax,r * 
qua multitudine magnitudines difpofita-in A , a prima 
fuperabunt quamlibet propofitam extenfionem D,con- 
tra hipotiiefim : noneft igitur A , extenfionis infinita? , 
ied finit*. Quod,&c. 


• » 


Corollarium 



Colligitur ex bis quod vnitates denominate Coro’.' 

planis omnium numerorum ab vnttate tn Prop ‘ ll ' 
. infinitum dtjpofita , aggregata [unt ex- 

- tenfioms finita . 


definitio X. 

Magnitudines dicuntur implere prepofitam 
; extenfionem , quando extftentes infinita' 
J^unt extenfionis minoris propofit a j r uel 
, quando exi flentes finita >it a j unt minores 
propofit a , vt vna alta magnitudine adte-m 
ftatnearumdem ordine continuato proxt - 
* Ma i fiant extenfionis maioris propofit a , * 

Axioma Secundum ; 

Quando infinita magnitudines fintta funt ex- 
tenfionis , fingula magnitudines eadem 

C * tn 
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in infinitum concipiuntur in vna , & alte* 
ra extenfione dtfponi , & aggregari, con- 
gruit vna extcnfio atteri . 

* . . „ ' * 

Tneor. i$f Propof. 1 6. 

j * 4 1 ’ ? ~ 

Quando magnitudines d prima dijpofita in 
infinitum , & aggregati (unt extcnfiomc 
finita ,/unt m altqua multitudine dprtma, 
* .qua implent propofitam extenfionem ma- 
iorem qutdem prima , minorem tamen ex - 
tcnfione omnium . 

A B — C 

S it A , extcnfio finita magnitudinum , qu£ d prima 
difpofitae in infinirum,& in ea fune aggregatae, & fic 
propofita extcnfio B, maior quidem prima difpoiitarum 
in A, minor tamen ipfa extenfione A,& exmagnitudini- 
bus in A, dilpoficisaffumprae d prima , & eodem ordine 
difpcfirae in C, impleant B. Dico, quod aflumpra: in 
mCj AiorinaliquamuItitudinc : alias aflumptae in C , 
quae impIentB* funt infinitae; igirurin extenfioneB, 
funt difpofirae eodem ordine in infinitum , & aggregatx 
m3gnJtudincs,quatpartterin extenfione Ai & funt am- 
bo A, B, extenfiones finitae i Congruit ergo B, extenfio- 
ni A, minor maiori i quod eftabliirdum. Ergo afliim- 
pree m C, quae implent B,non funt infinitae, fedm aliqua 
multitudine. Quod,&c. 

. . » Thcor. 
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Arithmeticam 

Theor. i 5 . Propof 17. 

V ni tat es denominata planis omnium nume- 
rorum ab unitate tn infimtum dtfpofitx * 

(S gregat* funt aquales unitati . 

A B C 

D — E 

S int in A, difpofita?»ninfinitom>& aggregatae vnita- 
tes denominata; planis omnium numerorum ab v- 
uitate. Dico A , aequalem effe vnirati ; alias erit A,ma- 
ior,vel minor vnitate . Sit maior, igitur in aliqua multi* p r0 jv i<f. 
tudinefumptaea prima vnitates in A, difpofita: implent 
vnitatem. Sit huiufmodi multitudininis numerus B, 
quiadieda vnitate fiat C 1 ergo aliquot vnitates in A,.Dc£ io, 
diTpofita» fumpt$ in multitudine numeri C/unt maiores 
vnitatc,quod eftabfurdum. Non eft igitur A , maior CoroL 
vnitate . Sit minor , & data proportione minoris inae- prop. i*, 
qualitatis A, ad vnitatem, inocniatur altera maior, quae Pro P* ‘4* 
fit numeri t>, ad E» vnitate maiorem j & aliquot vnita- 
tes in A, difpofirae fumantur a prima in multitudine nu* 
meri D jquae cum fint aequales numero D, denominato* p 
per E , habebunt ad vnitatem eamdem proportionem >’ 
quam D, ad E y maiorem videlicet r quam A >ad vnita- 
•em : Ergo aliquot vnitates in A, difpofirae funt maiores 
omnibus in infinitum difpofitis, pars roto i quod 
cftabfurdum. Non igitur A , minor cft ' 
vnitate i- fed neque maior. Ergo 
.A, aequalis efi unitati. 

QuqU 5 &c. 

Aliter; 
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! ' Aliter, 

Q Via binae vnitatum difpofitarum in A, a fecunda 
funt dimidiae lingularum a prima} colligendo, om- 
nes a fecunda funt dimidia: omnium a prima; & diutden« 

. do, omnes a fecunda funt aequales prima:; eft autem pri- 
ma dimidium vniratis ; Ergo omnes a prima funt squa* 
les vnitati. Quod,&c. 

• • • > 1 

Aliter eadem Methodo . 

Q Via difpofitarum in A, terna? d tertia funt pars rer- 1 
tia fingularum a prima ; colligendo , omnes a tertia* 
fiint pars tertia omnium a prima; & d:uidendo , omnes d 
tertia funt dimidiae duarum praecedentium ; funt autem 
* duae praecedentes aequales 2. denominato per 3: igitur 
omnes a tertia funt aequales vnitati denominatae per 3. 
Ergo colligendo, omnes difpofitae in A, funt aequales 3. 
denominato per 3. videlicet vnitati. Qnod, &c. 

* 1 * 

Theor. /7. Prop. 18. 

Vnitatum denominatarum planis omniu nu • 
ner orum ab vnitate , qualibet ajjumpta , 
Jumma fuccedenttum in infinttum , & 
(umma pr ac edentium , & afiumpta funt 
continue proporttonales , vt vnitas ad nu- 
merum ordinis aj[umpt& • 

Vni- 
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E*. 

B - 




\ 


' *• . - - - . > • > 

V Nitatum inominatarum planis omniurti nume- 
rorum ab' unitate fit A , qualibet aflumpta, ctfius 
ordinis numeras D i Sitquc B , kimm.1 fuctcdcntium in 
irifinirum, & C, fumma procedentium , & aftumpto A . * 

Dico A, BjCjCife continue proportionales, vt vnitas ad 
D. Sn E, numerus vnitate maior D:quia D, eft nu- 
merus ordinis A, eft etiamnumerusmultuudinisaggre- 
gatarum in Ci igitur C, eft oqualis D, detnominatoper Prop. »j. 
Ei aggregatum vero ex C, B, eft oquale vnitati » ergo Prop.»?. 
C,ad aggregatum ex C, B, dtvr D, denominatus per 
E, ad vnitaiem , videlicet vt D , a^.E ; & diuiderido,C, 
ad B, eft vt D,ad vniratem; quapropter C, ad B, eft. vt 
D, dcnotfoinatusfper B, ad vnitacem pariter dendmina- 
tamper E j. ergo B i oqual/seft vnitati denominato per 
E. Quia etiam D,eft numerus ordinis A i & E, inter 
omnes numeros ipfi D, proximus vnitate maioriconftar, 
quod A, eft vnitas dcnommataplano D E i fed vnitas 
denominata per E,advniratem«denomtnaram planoD 
E,eftvt planum D E,ad<E i vel(diuidendo per E») vfe 
I),ad vnitatem i ergoB, adA,*ft vtD, ad vniratenn. 

Sunt ergo continui proportiortaJcsC,B> A , vt D, ad 
vnitatemt& conuertcndo, A, B,C,funt continue pro- 
portionales vt vnitas ad D ( Quod, Qcc, 


I 


t. 


Theor.i8. Prop. ip. 

Faftts duabus Arithmeticis difyo [itionibus 
frtma abvnitate } altera ab aftumpto nu- 

' • * mero, - 
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intro, eorum uidelicet numerorum , quos 
afumptus metitur per (ingulos in prima 
dtfpofitos ; unitates denominata planis om- 
nium numerorum prima , ad unitates de- 
nominatas planis omnium numerorum al- 
terius dtfpofitionis ordinis eiufdem , ita fi 
habent, ut ajjumpti numen quadratus ad 

unitatem • 

- 


A. i* 


b 


7* J* 

D. 

V 

r 

V 

T0 

T 

rr 

B. 2. 

« t 

rr w 

C. 2. 


6. 

IO. 

14. lS. 22. 

E. 

T 

T* 

m 

Vs 

■ « • 

TW WTZ m 

F.4. 


S it difpofitio Arithmetica numerorum A, ab vnitate; 

& B, numerus aflumptus j a quo (it difpofitio nu- 
merorum C, quos B, metitur per numeros k> eiufdem 
ordinis» vnitatcs autem denominata; planis numero- 
rum A, & C, fint D } & E i & numeri B , quadratus F. 
Dico D, ad E, ordinis eiufdemeffe, vt F ,ad vnitatem . 
Quia B, metitur numeros C, per A , eiu fdem ord inis , vt 
fune numeri A, ad vnitatem, ita C, eiufdem ordinis ad 
Bi & funt numeri A, &C., ordinis eiufdem homologi 
vnifatis, & B ; & eadem ratione , vt vnitas ad numeros 
A, ita B, ad C, ordinis ciufdemj ergoexarquo numeri 
A, inter fe funt vt C, eorumdem ordinum inter fe; & 
plani eorumdem ordinum numeris A, &C, contenti 
iiinc fimilcs; ergo dcnominacorts D, ad eiufdem ordi“ 
* • nis 
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dis denominatOres E , funt fimilcs» & duplicatam pro- 
portionem habent homologorum laterum vnitatis , ad 
B> videlicet eamdem, quam vniras ad F i Ergo D, ad E, 
ordinis eiufdem funt reciproce , vt F , ad unitatem. 
Quod i &c. 

Theor.ip. Prop.20. 

f * . J i 

Fafits duabus Arithmeticis difpoptionibus 
prima ab vnitate, fecunda •vero ab ajfum - 
* pto in prima , eorum, quos ajjumptus meti - 
fur per fingulosprtm a ; Omnes numen fe- 
cunda funt tnprtma , totidem femper inter* 
ieftts, quot •unitatum efi afumptus vna 
dempta ; . 

* A.i 3.B.5.' 7. 9. 11. 13. 

D. y. ry. 25. 4 y. yy. $y. 

• ' C. 4* 

E. 4. 12. 20, 28. 36. 44. ya. 

( 

S it difpolitio Arithmetica numerorum A , ab vnitate; 

& inter numeros A,afiumptus Bj a quo fiat difpofi- 
tio Arithmetica numerorum , quos idem B, metitur per 
fingulos A . Dico numeros D, efie inter numeros A, to- 
tidem /emperinrerpofitis, quot funt vnitatesin B, vna 
minus. SitC, excelfusB , & vnitatis» &difponantur 
numeri E , qui fint cxcefius binorum D, & A , eiufdem 
ordinis . Quoniam B, metitur numeros D> per A, ciuf- 

D dem 
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dem ordinis >• eft vnius ad B, vt «umeri AjldD ; & dP 
uidendo, cft vnitasad C > vt numeri A , ad E j igitur E, 
funt multiplices numeri C t & quia C 5 exedTus B, & v- 
nitatis magnitudinum , .quae fune inter numeros A , vel 
aequalis eft , vel multiplex cxcelfui confcquentium eo- 
runde A*ergo numeri E, funt multiplices excefluiconfe- 
quentium A;& funt numeri E, ex ccflus numerorum D, 
A i ergo qffmeri D , funt inter humeros- A.?. Praeterea, 
quia numeri Admetiuntur numeros D, per B,- igitur ex- 
cefTusconfequentium A, metiftjrexcerTum confequen* 
lium D , per B ; fed inter extremas mediae Arithmetice 
totidem interponuntur,quoties excclfus confequemium 
excedum extremarum metirur vna minus i Ergo numeri 
D, funt inter numeros A, totidem femper imterpoficis 
numeris A, quot funt vnitates in B, vna minus. 
Quod , &c. 

. * » v. ' •. ; '• .» v«* * 

, i 

Theor.20. Prop.2i. 

V nitates denominata planis ntmtr orti Arith- 
metice dtfpoficorum ab vnitate , [tempta 
femper totidem ab ajjumpt a , quot vnt ra- 
tum efl numerus tnter Arithmetice difpo - 
fit os eiufdem ordinis cum afiumpta t funt ad 
Cingulas d prima , <vt vmtas ad eumdem 
numerum • 

S int numeri A, Arithmeticedifpofitiab vnirate,& B, 
vnitates denominatae planis numerorum A, qua- 
rum 
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A. 

B. 

E. 

F. 


*• D* j. j. 7. 9. 
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3« 9 • xj. 21 , 27 , 
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XX. 
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rr 

33 * 

t 
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rum vna C, aflumpta , & inter numeros A, fit P, ordi- 
tus eiufdem. Dico B,fumptas i C, fecundum nume- 
rum D, ad lingulas eafdem B , a prima efle vt vnitas ad 
numerum D . Difponaotur Arithmetice numeri E, a D, 
quos D, metitur per numeros A, & fint F, vnitates de- 
nominata? planis numerorum E: confiat, quod omnes Pro P- l °* 
numeri E, funt inter numeros A,aD, totidem femper 
mterpofitis ex reliquis numeris A, quot funt vnitates in 
D,vna dempta* ergo numerorum A, inter binos nume- 
ros confcqu entes E , fingula? fiunt arithmetice difpofi- 
tioncs numerorum, quorum planis denominatae vnita- 
tes B, Tuo t a C, totidem femper, quot funt numeri inter- 
medij vno amplius, videlicet, quot funt vnitates in Di 
& ad fingulas F, a prima denominatas plano extremo- p r0 p.f, 
rum, qui funt E, fe habent, vt numerus multitudinis ea- 
rum, quae totidem femper fumuntur , videlicet numerus 
D, ad vnitaran : funt autem fingula? F , a prima ad fin- prop. 19, 
gulas B, a prima, vt vnitas ad quadrarum affumptiD, 
ergo ex a?quo vnitates B, totidem ftm per fu mptae 
a C, fecundum numerum D, ad fingulas eaf- 
dem B , a prima funr, vt numerus D, ad 
fili quadratum, videlicet, 
vc vnitas ad D. 

Quod, &c. 


D 2 Theor. 


Digitized by Google 


2 $ Noma JguddrktMrf 


Thcor. 21. Prop aa. .'i 

r ' 

Vnitata denominata pUnis Arithmetice di (1 
potitorum ab vmtate , fumpta a prima fe- 
cundum numeros proportionis continue 
Jubmultipltcis ab vmtate , ad numerum fi- 
bt proximum in Arithmetica dtfpofittone , 
funt in eadem continue multiplici propor- 
tione . 

A.i. B. j. 5”. 7. 9. »• iy. • 17. 19« ; 

C i * ■ < ■ * . t ■ * 

r tr rr rr w rvr rrr rrf rrr 


D. 


a 

r 



F. 




G. 


«1 

re 


S int A, numeri Arithmetici difpofiti ab vnitate, quo» 
rum B,proximus vnitatii& fintC,vnitates denomt- 
raca? planis numerorum A s & fegregentur C , vt prima 
fit D>& a fecunda totidem, quot funt vnirates in B, fint 
E; & aliae toties totidem fint Fi & quot funtF, toties to- 
tidem fecundum numerum B , fint G , & fic deinceps: 
conflat C, ita fegregatas eflein D,E,F,G, vt fumptae 
fint fecundum numeros proportionis continue fubmul- 
tiplicis ab vnitate ad B . Dico D, E, F, G, efle in eadem 
continue multiplici proportione numeri B,ad vnitatem. 
Trop. xi. Quia B, eft fecundo loco Arithmetice difpofitorum>fin* 
gul* C , a prima ad totidem femper fumptas a fecunda 
fecundum numerum B, funt vtB,ad vnitatem ,• ergo 
Frop. xi. d, ad E , eft vc B, ad vnitatem . Item fingulae in E , ad 


Digitized by Google 



* Arithmetica . tp 

totidem fecundum numerum B,fumptas inF, funt vtB, 
ad vnitatemi & quot funt fingula? in E , toties totidem 
fecundum numerum B,funt in Fi ergo colligendo omnes 
E, ad omnes F, funt vtB, advnitatcm. Similiter de- 
monftrabitur omnes F, ad omnes C, cfle vtB, ad vnita'» 
tem, & fic deinceps . Ergo D, E, F,G, funt in continue 
multiplici proportione numeri B,ad vnitate. Quod,&c. 


Theor.22. Prop.*3. 

Vnitates denominata planis Arithmetici difi 
pofitorum ab vnitate, quothbet aggregata 
d prima fient aquales numero multitudi- 
nis earumdem denominato per produflum 
_ eiufdem , (f excefus dtfpoftttoms Arithj 
metica auftum femper vnitate . 


A. i. 3. j. 7« E. 9. 

B. 2. 
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D. 4* 

F. 8 . 
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S int numeri A, difpofiti Arithmetice ab vnitate,quo^ 
rum exedfus Bi Sint etiam C, vnitates denominatf 
planis numerorum A, afTumpta? a prima fecundum nu- 
merum D; & inter numeros A, poft vnitatem numeri to» 
tidem fumantur, & fumptorum fit extremus E i &fitF, 
exedfus E, & vnitatis : confiat F, ad B, cfle ut D, mul- 
titudo 
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titudo numerorum A,pofl unitatem ad ipfam vnitatctm 
igitur D, multiplicando B, facit F, quiau&us vnitatc fie 
E . Dico C, aequales clTe D, denominato per E . Ex de. 
nominatione B, per plana numerorum A, vfquead E, 
fiant fra&ionesG, totidem, quot funtC. QuiaB, cft 
cxcefliis confcquentium A,& F, extremorum, & E,pla« 
Prop.r. nutn extremorum,videIicet vnitatis,& E; lunt G,a?qua* 
les F, denominato per E : Sunt autem G, ad C, vt B, ad 
vnitatem j & vt B , ad v nitatem , ita eft F, ad D , uel F, 
denominatus per E, videlicet G, ad D , pariter denomi- 
natum per E i ergo G , ad C , funt ut G, ad D , denomi- 
natum per E i ergo C } funt aequales D , denominato per 
E* Quod,dcc. 

• '1 Theor.23. Prop.24. 

Vnitates dt nominat a planis numerorunu 
Arithmetice difpojt torum ab vnitate quoti 
libet aggregata d prima funt minores vni- 
tate denominata excefiu confequentmnu 
dtfpofitioms Arithmetica . 


C. 

B. 


■ 

r 

2. 


■ 


TT 

L. 4. 




S IntC,quotIibet unitates denominatae planisnume- 
rorum arithmetice cum exceflu B , difpofitorum ab 
vnitate, fumptar in multitudine numeri D . Dico C , 
aggregatas minores eiTe vnitate denominata perB. Ex 
du&u B, in D, fiat Ei &F> vnitate maior, quam Ei igi- 
tur 
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turD, ad F, minorem habir prc portionem, qurm D, 
ad E i & quia E, produ&us cft ex B,in D,ut D, ad E,ira 
eft vnirasadB; ergoD,adF, minorem habcrpropor- 
tionem, quam vnitas ad B i & proptcrca D , dcnomina- 
tusper F,eft minor vnitare denominata per B:funr au- p l3 

tem C, aquales D, denominaro per Fj ergo C,funt mi- 
nores vnitate denominata per B . Quod j&c. 

Corollarium Primum. 


Vnde confiat primo loco 'unitates denomina* 
tas planis numerorum Arithmetice dtfpp~ 
fitorum ab vnitate in infinitum difpofitas 9 
&* aggregatas ejje finita extenfionis • 


Prop. Jfj 




Corollarium Secundum. 


"Patet etiam fecundo loco , quod vnitates deno - 
minata planis numerorum Arithmetice 
dtfpofitorum ab vnitate funt in aliqua Prop. ic, 
multitudine d prima , qua implent quam» 
libet propofitam extenfionem minorem ex - 
tenfione dtjpofitarum earumdem in infi- 
nitum . 


PrcbJ. 
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Probi. 2. Prop. 25. 

Data proportione minoris inxqualitatis, alte- 
ram tnuemre maiorem data f qu* fit nume- 
ri , quem datui numerus metiatur ad nu- 
merum vnitate maiorem • 

A. 39 C. 7* B* 43* 

D. io. E. 11. F. 14. G. xy. 

D Ata fit proportio minoris inaequalitatis A, ad B , & 
datus numerus C, opportec alteram proportio- 
nem inuenire maiorem data, qua? iit numeri, quemC, 
metiaturad numerum unitate maiorem. Data propor- 
tione minoris inaequalitatis A , ad B , maior inueniatur, 
qua? fit numeri D, ad numerum E, vnitate maiorem . Si 
contigerit C, metiri D, conftat proportionem D , ad 
qua?fitamefle. Quod ii C, nonmetirurD, fumaturC, 
toties, donec Hat maior D,& iit faftus F,cui unitate ag- 
gtegata fiat G . Dico proportionem F,ad G,efle qna?fi- 
tam i quoniam F, maior eft D , habet F , ad vnitatemi 
maiorem proportionem , quam Di & componendo F, 
ad G, maiorem, quam D, ad E ; fed D, ad E, adhuc ma« 
iorem habet , quam A, ad B ; ergo F, ad G, multo maio- 
rem habet , qudm A , ad B : inuenta eft ergo pro- 
. portio F, numeri, quemC, metitur ad G, 
numerum vnitate maiorCm , qua? eft 
maior proportione A , ad B. 

Quod facicndumerat. 


Thcor. 


Digitized by Google 


• Arithmetica.' ^ 

Thcor. 24. Prop. 25. 

Vnit4tes dtnaminatd planis numtrorunu 
Arithmetici difpo fit orum ab •unitate tn 
infinitum difipojita , *&gregata /unt 
aquales •unitati denominata differentia 
confequenttum difpofitionis Arithmetica. 

A - — - c * 

• B * a * D. 14. E.ij. 

H F.7. C. T V 

S int in A, difpofita? in infinitum, &aggregarae vnita- 
denominatae planis Arithmetice difpofitorum 
ab vnitate, quorum differentia B ;& fit C , vnitas deno- 
minata per B . Dico A, aequalem effeC : aliaserit A, 
maior, V el minor C . Sit maiori igitur in aliqua multi- CorolU- 
tudrne fumpta? a prima unitates difpofirae in A , implent pro P- ** 
C:fit huiu/modi multitudinis numerus D, qui adie&a Ax . u 
unitate fiat E i ergo aliquot unitates cx difpofitis in A , Def. 10. 
fumpta a prima in multitudine numeri E , funt maiores 
C, quod eft abfurdum : igitur non cft A, maior C. Sitprop. »4. 
minor, & data proportione minor s inaequalitatis A , ad p «>p. »*• 
C, inueniarur altera maior, qua» fit numeri D , quem B, 
metiatur ad E, numerum unitate maiorem i metiatur au- 
tem B, ipfum D, per F ; igitur F, ad D, eft ut unitas ad 
B i unitas autem ad B, cft ut C, ad vnitatem ; ergo F, ad 
D j eft ut C , ad unitatem, & D, ad E , maiorem habet 
P^ionem A, ad C i ergo ex aequo in perturbata I , 
ad E, maiorem habet proportionem, quam A, ad vnita* 
tem* Denominetur J, per E, ut fiat fra&io G » ergo vt 

E cft 
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eft I, ad E, ita C , ad unitarcm; igitur G ,ad vnitatem 
habet maiorem pfoportionetn quam Ai ad clmdem vni- 
taremi ergoG, taior ‘eft A. 'Sumantur ex vnitatibus 
difpofitis in A , a prima totidem fecundum numerum Fi 
& fit afiiimptarum exttnfio H: conftat quod H , eft 
aequalis F, denominato per E, nempe fradioni G i ergo 
etiam H, maior eft A, pars toto, quod eft abfurdum; 
igitur A , non eft minor C* fed neque maior. Ergo A, 
cftaequaJisC* Quod,&c.’, 

. V * ' * * * * « 


Aliter. 


A.i. • 3. y. K.7. 

E i 1 * v 

Q T TT ^ rT * 

^.2. D.£ F.3. G.oV H.7. 
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CIt A,difpofitio Arithmetica numerorum ab vnitare, 
quorum confcquenrium differentia B; &inC,fint 
•difpofir.ujninfinitum, & aggregatae vnitates denomi- 
natae planis numerorum Ai& unitasdenominata pcrB, 
*iit D * Dico C * xqualem effc D . Sit £» aggregatum 
quotlibet ex difpofitis in C , a prima , quarum mulritu- 
•do F i & ex F, in B, fiat G , qui audus unitate fitH : 
Prop. 13. conftat F, aequalem efle F, denominato per H: inter dif- 
politas in C, fit I,proxime.fuecedensaggrcgatisin E»& 
K, numerus ordinis eiufdcm internumeros A , cuius I, 
Pro p. XJ . inter vnitates C : conftat etiam, quod unitarum C\qu* 
fucccdunt ab I, fiimpta? fctnper totidem fecundum nu- 
merum K, ad finguJaseafdema prima funr ut unitas ad 
K jergo colligendo , omnes C, ab ! , adomncseafdcm 
C, a prima funt ut unitas ad K ; ergo conuertendo, & 
per conuerfioncro rationis, omnes C ,adatfumptasin E, 
• . > k.; *j * funt 
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funt ut K, ad exceflum K , fupcr vnitatcm : & quoniam 
K, & I r in fuisdtipofirionibus funt ordinis eiufdem ; cft 
exceflus K , fupcr u nicatenj ad exceflum confequentium 
B, vc multitudo aggregatarum in E , videlicet numerus 
F, ad unitatem ; ergo exccflus K , fuper unitatem efta> 
qualis produflo ex F, in B, videlicet numero G» & pro- 
pterea, adiefta hinc inde unitate, numerus K, eft squalis 
H; igitur C, ad E, eft ut H ,ad G ; & E, ad unitatem eft 
ut F, denominatus per H, adunitatem, uideiicet ut F, 
ad H i ergo ex a?quo in perturbata C , ad unitatem eft ut 
F, ad G i fed quia B, multiplicando F, facit G , eft ut F, 
ad G, ita unitas ad B» uel unitas denominata per B,ui- 
ddicct D, ad unitatem 5 ergo C, ad unitatem cft ut D, 
adeamdem uuitatem. vEquales ergo funt C, & D. 
Quod, &c. 

• • • • v f* « . * * • • £ 1 

,,Theor. jj. Prop. 27. 

V nitatum , qua denominantur f lanis Ari- 
thmetice dtfpofitorum ab vnitate^uotlibet 
afiutnftaadjuccedentcs in infinitum funt , 
*vt produfiut ex numero multttudtnts tpfa * 

' rum , (f differentia dtfpofittonis Ari - 
. thmetKA ad vmtatem . ' 

- : > • ..'»*»;■ •..» •: : v . ..*$ -.i.V 

S int A, numeri Arithmetici djTpofiti ab unitate quo- 
rum confequentium differentia B; & umtatum,qu£ 
denominantur planis A, fint aflumpta? a prima C , toti- . 
- dem, quot 'funt unitates in D i & fuccedcntes in infitii? . 

E 2 tum 
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A. x- 
C. 

B. 2. 





tum intelligantur difpofitae, & aggregata* in E i & ex B, 
in D, producatur F. DicoC,ad E, cffeutF,ad unita* 
Prop. ij. tem. Augeatur F, umtate ut fiatG : conflat C , aequa- 
Pfop. »7. Ics efTe D, denominato per G» & C,E, fimuf aequales 
efle unitati denominat? per B i & quia ex du&u B, in D» 
Et F, eft unitas ad B, ut D,ad F j & unitas denominata 
per B, eft aequalis D , denominato per F i propterea C, 
E, fimul funr aequales D, denominato per F ; ergo C,ad 
C, E, fimul funt ur D, denominatus per G, ad D, deno* 
minatum per F> ucl reciproce, ut F, ad Gi & diuidendo, 
C,adE, fune ut F, ad unitatem. Quod, &c, 

* * « * 

• * * * * . 

Theor. 2 5. Propof! 28. 

> , .** * .. 

V nitatum, qua denominantur planis Ari- 
thmetice dtlpo fetorum ab vnitate , quot libet 
. ajfumpta d prima ad ultimam a]] tempta» 
rum funt, vt produftum ex numero eiuf- 
dem ordinis cum aj/umpta inter Arithme- 
tice dtfpofitos , & numero multitudinis aj - 
* (umptarum ad unitatem . \ 

S it in A, difpofitio Arithmetica numerorum ab uni- 
tate i de unitatum, quae denominantur planis A,fint 

quot- 
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A. i. j, E. f. F. 7. 

B. f ‘ rr , B. r V • • - 

C. 3. 

quotlibet aflumpta» a prima B, quarum multitudo C , & 
ultimaD, & eiufdem ordinis inter Arithmetice difpofi- 
tos numerus E . Dico B, ad D, e(Te ut planum C E, ad 
unitatem . I nter numeros A , fit F , proximus maior E « 

Et quoniam E, D, funt eiufdem ordinis in fuis djfpofi* 
tionibus ; confiat D> aequalem effe unitati denominata: 
plano E F : quoniam etiam C, cfi multitudo B , funt in 
ordine A, numeri ab unitate ad E , totidem, & poft uni- 
ratem ad F, pariter totidem Arithmetice difpofiti ; ergo 
exceffusF.fuper unitatem toties continet differentiam 
confequentium, quot funt unitates in C i ergo C , mul- 
tiplicando differentiam confequentiumproducit cxccP 
fum F, fuper vnitatem cui quidem exccfiui adie&a vni- 
tate fit numerus F ; vnde confiat B, efTe aequales C , de- 
nominato per Fi ergo B, ad D, funt vtC, denominatus Prop. t;,' 
perF, ad vnitatem denominatam per planum EFi & 
multiplicando terminos per planum E F, vtfi.adD,ita 
fc habet planum C E, ad unitatem . Quod, &c. 

. Theor.27. Propof. 2p. , 

» - • ‘ . ; 

Vnitatum , qua denominantur planis Ari - 
th metue difpofitorum abvnitate, qu&ltbct 
ajfumptaad [accedent es in infinitum efi 9 
*vt differentia confequentium ad nume- 
rum 
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rum ordinis etujdem cum ajfumfta inter 

Arithmetice dtjpofitos. 

• . > 

A. x. j. E. j. 7. 9* -ix 

B. a. C.^ ' D — — 

F T fr ' rr <5 j- 

S it In Aj difpofitio Arithmetica numerorum ab vnN 
tate, quorum differentia B i & vnitatum,qua? deno* 
minantur planis A, fit affumpta C, quam fuccedentes in 
infinitum difpofiro ,& aggregata; fint in D i & eiufdcm 
ordinis cum C , fit E, inter numeros A . Dico C , ad D, 
efTe ut B, ad E . Sint, qua? procedunt D , aggregatae in 
Prop. 18. F, quarum multitudo G i conftat C , ad F, efle ut unitas 
Prop. »7. adpIanumG E>&F,adDjcftutpIanumBG jaduni* 
tatem ,* ergo ex arquo in perturbata C, ad D , cft ut pla- 
num B G } ad planum G E i vel ut B, ad E . Quod,&c. 

Theor. 28. Prop. 30. " 

.... . • . : . ... ' • ; ; / 

'Duarum frattiomm minimis numeris ex* 
prefsarum, cumdenommatores numerato - 
rum Junt aquemultiphces fuper particula, 
res , maior ejl , qua maioribus numeris ex - 
, pomtur, & excejfus ejl aqualis excefiut nu- 
meratorum denominato perplanu dtnorni - 
... natorum . 

* '‘--.-I. « . , » 

* ' Sint 
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« ' _ u j, ■ * 1 • ' » * J* 1 . ^ 

A.?. H. 4* . "• 7 • , 

* •> v ; i r - * «■ **?~w* v C. D. 2«* 

l***3»‘ V c ' .* » r' v . 9' W'U' * ;‘-v* j 

• L. 9 i« * . K. 87 . I. 84 : 

/- v . . I 

S int duar ftatfiones, quarum numeratorum A, i^finc 
ajqucmuftipIicesC, D ; & adieCta firtgulis unitate 
fiant denominatorcs F, G, arqucmuinpfrccs firperparti* 
cufares numeratorum A, B, quibus propofirar fractio- 
nes in minimis numeris exprimuntur j & iit B , maior A, 
per CxcefTum Hi vnde fit etia D,maior C>& addita <:om- 
rrwnJ4fnitate, G, maiof F. Dico fraCtionem B,perG, 
excedere fraCtionem A , ppr F 1 numero H, denominato 
per planum FG . Ex B, duCto in C.»{k F, producantur 
1,& K ;& ex A, in G, fiat L: quia D,C, funt arque- 
.ntultipJicesB, A,ut B, ad A»»ta'D>ad 4 C idetn I» qu$ 
ifitex: B»in C» fiet etiam ex A »in D » igitur A, muJripfi- 
plicando G, D» facit K,I> & multiplis odo unitatem 
•cxceffumGjD, facit feipfum A,exceflnm K,I: demon* 
Arabitur eodem modo B> fieri excefium 4 ,|1 : ergpexcef. 
fus3. A, videlicet H» eft etiatreeKceiTus L> fed excef. 
fus fraCtionum B,pcr:G » & A, per F»cft cxceflirs$.,K ? 
denominatus plano G F » ergo excefius fractionum B* 
per G , & A , per F > eft H , denominatu? plano G F, 
Quod,&c. . • 


' t. 


*» % \ * 


Theor. 2p. Prop.31. 


v; f >j 

' - l f/J 
. . . " 

U: : 


Vmtatum> qiu denominantur planis Ari- 
thmetice di/pofitorum abvmtate , quot libet 

djfum - 
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ajffsmpu ad fucet dent es in infinitum (unt 9 
•ut multiplex dtfferentU in dtfpcfitione fe* 
eundum multitudinem afumptarum ad 
multiplicem etuj dem dtfferentu fecundum 
multitudinem procedentium d prima / em - 
fer auftum 'unitate . 

B. 3. 

A. 1. 4. 7. io. 13. x$. 1*.' 

r i s V tts w G* — 

F. 2. U. 3. L. y. 

1 . 6 . - K. 7. H.p. M. 16. 

S Tt A, difpofitio Arithmetica numerorum ab vnirate^ 
quorum differentia B ; & vnitatum , quas denomi- 
nantur planis A, fine afluraptasC, quarum multitudo 
numerus D > & fint E, qua? procedunt, quarum multitu- 
do numerus F> & quae fequuntur fint in infinitum dif- 
pofiro, & aggregat® in G i & ex B, du&o in F, D, fi. 
ant I, H i & I, au <ftus unitate fiat K . Dico C, ad G , ef. 
fe ut H, ad K . Fiat ex F, D, aggregatum L , & ex H , K, 
agg rc ga lui *i M : conftat L, cfle multitudinem E , & C, 
fimul . Et quoniam ex B, du&o in F, D, fa&i funt I, Hi 
etiam ex B, in L, fiet aggregatum ex I, H; quod auftum 
unitate eft aggregatum ex H,K, videlicet M: ergoM, 
eft producum ex L, in B, au £tum u nirate ; & propterea 
C,E,fimuI sDt aquales L, denominato per M; &E,£qua* 
lis eft F, denominato per K i ergo C , eft aequalis cxceP 
fui L, F, nempe D , numero denominato per planum M 
K< ergo C, ad E,C,fimul eft ut D, denominatus per pla- 
num M K, ad L, denominatum per M i vel (multiplicam 

do 
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do terminos per planum M B,) ut planuto D B * denomi- 
natum per K, ad planum B L ; funt autem E ,C , fimul Prop. i-, 
ad G, vt planum B L, ad unitatem,- ergo ex a>quo C, ad 

G, eft ut planum B D, vel H , denominatus per K , ad 
unitatem ; fed eft H, denominatus per K, ad unitatem ut 

H, adK. Ergo C, ad G, eft ut H, ad K. Quod,&c. 


Theor.30. Prop. 32. 

Vnttates , qua denominantur planis omnium 
numerorum ab vnitate bina a prima funt 
dupla [in gularum 'imitatum , qua deno- 
minantur planis omnium imparium ab 
vnttate . . . 


A. 1 . 

2 . 

?• 

4* 

s • 

6. 7 . 

C * 

B. i* 

D. 

4 

* 

9 

a 

9 

3 • 

■ 

TVS 

B 

TT 

B 

5 . 

S B 

rw rr 

7 . 

. 2 

r* 


S int diTpofitiones omnium numerorum A, & omnium 
impariumB,ab vnitate; & vniratum denominata- 
rum planis A, & B, fint C>& D . Dico binas C* duplas 
cfte lingularum D , a prima . Quoniam in A , funt om- 
nes impares interieris inter binos confequenres lingu- 
lis paribus , concipientur fingul? difpofitiones Arithme- 
tica: trium numerorum, quorum extremi impares, & 
medius par; igitur lingula plana fubexrremis impari- Propt I . 
bus, videlicet (ingula plana numerorum B, d primo funt 
media harmonice inter bina plana fub ilnguJis impari- 

F bus 
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bus,& intermedio pari, videlicet inter bina plana nume^ 
rorum A, a primo; ergo linguis vnitates planis B,deno» 
minats, videlicet linguis D, d prima funt medis Ari- 
thmetici inter binas vnitates planis A,denominatas, vi- 
delicet binas C , a prima. Ergo bins C, fune duplae 
lingularum D, a prima. Quod,&c. 


Theof. 31. Prop.33. 


Vnitates denominat a planis omnium nume- 
rorum ab Unitate jitmpu femper tettdem 
d prima fecundum aliquem numerum ad 
vnitates denominatas planis numerorum 
Arithmetice cum eodem numero excefiu 
dtfpofitorum ab unitate fingulas d prima 
Junt , ut idem numerus ad unitatem . 


A 1. 

B i 

Di. 

E 


a. , 3. • 4. y, 6 . 7. S. 9. io. 

i • « * • 1 • 1 

* t» 15 ry «* tt ?? T 5 

C. 3. 


4» 7. 10. 

X m « 

♦ it n 


S int difpolitiones A, omnium numerorum, & B,vni- 
tatum denominatarum planis A , ejus lemper toti- 
dem fumantur a prima fecundum numeru C ; lint etiam 
difpolitiones, vna quidC D, Arithmetica numerorum ab 
vnitate cum excelfu C , & altera E, vnitatum , qus de- 
nominantur planis D . Dico quod B , totidem femtpcr 

apri- 
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2 prima, quot funt vnitates in C , ad lingulas E, funt vt 
C,ad vnitatem, Quoniam ia D,funt numeri ab vnita- 
te, quorum exceffus C, & in A , funt o£s numeri i igitur 
oes D, funt inter numeros A, ab vnitate feraper totrdem 
interieris , quot funt vnitates C, vna dempta » & pro- 
pterea in A , podunt concipi ab vnitate lingulae difpoli- 
tiones Arithmetica? totidem femper terminorum, quot 
funt vnitates C, vna adietfa , quorum in extremis locis 
funt numeri D s & B, fumpta? femper totidem d prima , 
quot funt vnitates in C , funt vnitates denominata? pla- 
nis numerorum , qui in lingulis huiufmodi difpolitioni- 
bus comprehenduntur i & E , lingula? a prima funt 
vnitates denominara? planis extremorum earundem di- 
fpofitionum . Ergo fumptae B , a prima femper toti- prQ g 
dem fecundum numerum C , funt ad lingulas E , a pri- rop ‘ 
ma, vtC, ad vnitatem . Quod, &c. 


Theor. 32. Prop. 34. 

Faftis duabus Arithmeticis di [po (itionibus 
duobus numeris, quorum funt aquemultu 
p lices differentia tn dtfpofittombus ; r vni> 
tat es denominata planis numerorum ea* 
rumdem , cum eiufdem funt ordinis , in- 
ter fe reciproce funt , vt quadrati primo- 
rum numerorum . 


F a Sint 
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C. 

a. 

D. y. E. 6. F. 


G. 3 « 

A. 

a. 

8. 14« 

20. 

26. 

H. 


■ « » 
TS" TT2 «TBf 


1 

rzs 

B. 

s- 

ao. 

So- 

65. 

I. 


t * T 

rrtr •m r xrrs 


% 

r* 7 W 

K. 

i. 

4. 7 * 

lo. 


Li 


M fl 

¥ *I* To 


TT? 


S int A,& B, dua? Arithmeticae difpofitiones a numeris 
C,D, quarum differentia? fint E,F,a?quemuhipJices 
C, D, per numerum G» & fint H, I, vnirates denomina- 
tae planis numerorum A, IS. DicoH,adIj eiufdem on» 
dims efic, vt quadratu s nu meri D, ad quadratum C.Fiat 
K, Arirhmetica difpofitio ab vnitate , in qua differentia 
G, cuius numerorum planis denominata? vniratesdif> 
ponantur,in L . Quoniam C, metitur fe ipfum primo 
Jocodifpofitumin A, per vnitatem primo locodifpofi- 
tam in K> & metitur E, differentiam numerorum A , per 
G, differentiam numerorum K j ergo componendo , C, 
Prop.»* metitur omnes A, per omnes eiufdem ordinis K; ergo 
L, ad H, eiufdem ordinis ita fc habent vt quadratus nu- 
meri C,ad vnitatem > & conuertendo, H, ad L, ira fe ha- 
bent vt vnitas ad quadratum C : eadem methodo de- 
monftrabimus, quod L, ad I , eiufdem ordinis ita 
le habent vt quadratus numeri D ,ad vnita-— 
tetn>& ex a?quo in perturbata H, adi, 
eiufdem ordinis ita fc habent vt 
' quadratus numeri D, ad 

• quadratum C. 

Quod,&c, 


Theor. 

s 
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Theor.33. Prop.35. 


. I 


9 . > « . * » 

Vnitatts denominat a flanis Arithmetica dif~ 
pofitorum ab aliquo numero t fumpU ab afc 
Jumpta Jemper totidem fecundum nume* 
rum ordtms eiufdem inter Arithmetici 
• . di [po fit os, ad fumptas a prima femper toti- 
'■ dem Jecundum primum numerum eorum - 
1 dem Arithmetice dtfpofitorum fune , vt 
r primus numerus ad numerum ordi - 

1 i itl - ' j i i - * - - l j . j 

nts eiufdem cum ajjumpta. 

; • ■ ?, mul : « - r<\ 

B. 2. E. 5. 

A.2. j. 8. II. 14. * 17^. ia . \:j 

C« t, D» T» (|T r TT? STV rw i 


»• «V 


■ I* «jV*I 


• < ■ 077 


F. 3. 

0. 2* 

1. 

H. j 

K. 


8 . 


Tr 


*T» 


T9S 


I 4« 


&c. 


CT» 


20 . 


20. 


ii 


f - *: A 


S int A, numeri Arithmetice difpofti a B> & fintC, 
vnitates denominatae planis numerorum A , qua- 
rum aflumpta D, & eiufdem ordinis inter Arithmetice 
difpofitos A, fit E. Dico C, fumptas a D, femper toti- 
dem fecundum numerum E, ad eafdemC, fumptasd 
prima totidem femper fecundum numerum B , efle vc B, 

ad 
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Prop. 8. 
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ad E: fit F, differentia in dilpofitione A, & i numeris B, 
E, fiant Arithmeticae difpofitioaes G, H quarum dif- 
ferentiae plana F B, F JE ; & vnitates denominatae planis 
numerorum G, H, fint f, K . Quia omnes numeri G,H, 
funt inter numeros A, a B, E, femper totidem interieris, 
quot funt vnitates in B, E, vna dempta-,* poterunt* con- 
cipi in A, lingula? difpofitiones Arithmeticae a B, C, to- 
tidem femper numerorum , quot ftint vnitates inB,E, 
vna amplius, in quarum extremis reperiuntur bini con- 
fequentes numeri di/pofirionum G, H: ergo vnitates de- 
nominatae planis huiufmodi lingularum difpolitionuni 
Arithmeticam ab E,cuiufmodi lunt Cjfumprg i D,fem- 
per totidem fecundum E, ad vnitates denominatas pla- 
no extremorum earumdcm,cuiufmndi funt lingulae K, at 
prima funt vt E, ad vnitatem , vel vr quadratus numeri 
E, ad Ei lingulae autem K, ad lingulas 1, a prima fu nr, 
v t quadratus numeri B,ad quadratum E : ergo ex aequo 
in perturbata C, fumprae a D, femper totidem fecundum 
E, ad lingulas I, a prima funt, vt quadratus B,adE; 
lingulae autem I,vtpore vnitates denominatae planis ex- 
tremorum difpofitionum Arithmeticarum,qua?fingulae 
concipiuntur inter numeros A, a B, ad vnitates denomi- 
natas planis confequentium earumdem difpofitionum, 
cuiufmodi funt vnitates C , fumptie a prima femper to- 
tidem fecundum numerum B, funt vt vnitas ad B,vcl vt 
B, ad fui quadratum : ergo ex aequo in perturbata 
C» fumpra?a D , femper totidem fecundum 
E, ad eafdem C, fumpras a prima fem- 
per totidem fecundum B, 
funt vt B, ad E, 

Quod , &c. 


Theor. 
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Theor.34, Propof 35. 

Vnitates denominati planis Arithmetice dif 1 
pofitorum fumpta d duabus ajfumptis toti - 
femper fecundum numeros ordinum 
earumdcm funt reciproce , vt ijdem nu- 
meri . 

A. 2. E.j. 8. F. 11. 14. 
r * r * 1 n * 

ts ij rr ’ rfi 

S int numeri A, difpofiti Arithmetice» & B»vnirates 
denominata? planis eorumdem, quarum fint a fTu ra- 
ptae C, D, & eorumdem ordinum inter numeros A» fint 
E j F . Dico B, fumptas a C, femper totidem fecundum 
numerum E, ad eafdem B, fumptas a D>femper totidem 
fecundum numerum F»eflevtF,ad E. Quoniam B» Prop. 
fumpta? a C, femper to idem fecundum numerum E, ad 
eafdem B s fumptas a prima femper totidem feeundum s 
primum numerorum A,funtvtidemprimusadE»item Prop.jr. 
ipfa? B, fumpta? a ptima femper totidem fecundum cum- 
dem numerum primum ad eafdem B, fumptas a D » fem- 
per totidem fecundu numerum F, funt vt F, ad eumdem . 
primum numerorum A i ergoexa?quoin perturbata B, 
fumpta? a C, femper totidem fecundum numerum E , ad 
eafdem B, fumptas a D, femper totidem fecundum nu- 
merum F, reciproce funt vtF, ad E. Quod 3 &c. 


Theor. 
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Theor.35. Propof. 37. 

Vnitates denominat* planis Arithmetice dif- 
. pofitorum jfumpt* quothbet d prima Junt 
' ' aquales numero multitudinis earumdem 
denominato per produflum fub eodem nu* 
mero multitudinis, & primo numero , & 
differentia in difpofitione (emper auctum 
quadrato eiufdem primi numeri . 

B. 2. C. 3. E.4 G. 24. H. 28. F.4. 

A. 2. 5. 8. K. 21. L. 14. 17, 

• re re rr 1 ’*tt arr 

S int A, numeri Arithmetice difpofiti a B , cum diffe^ 
rentia C ; & fint D,u nitates denominatae planis nu- 
merorum A, quarum fumpt? quotlibet a prima fecun- 
dum multitudinem E, fint aggregata?, in F j & ex E , in 
planu B C, du&o fit produ&us G, qui au&us quadrato 
B, fitH. Dico quod F,eft squalis E, denominaro per 
H . Sit I, vltima fumptarum in F ; & K, inter numeros 
Prop. 1. A, ciu fdem ordinis, cui proximus maior L : confiat F, ad 
vnitatem denominatam plano BL, fe habere vt E, ad 
vniratem ; ergo F , efi squalis E , denominaro per pla- 
num B L : quoniam, quot funt vnitates in E, tot funt ag. 
gregats in Fi totidemque fu nt plana numerorum A,v£ 
que ad Li necnon totidem funt excefius squales »pfi C, 
inter extremos L, B : ergo exceflus L, B, ad C } cft vt E, 
.• ad 
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ad vnitatem;&proptcrea cxcefiusL,B,cft $quahspla- 
no C E; & L, cft ccmpofitus cx plano C E , & numero 
B i & (ipultiplicando per B, ) planus B L, cft compofitus 
ex produdo B , in planum C E , & ex quadraro B i hu- 
iufinodi autem eft etiam numerus Hi ergo planus BL, 
eft a;qualis H : ergo F,eft aequalis E, denominato per H. 
Quodj&c. 

Theor. 36. Propof. 38. 

Vnitates denominat* planis Arithmetice dij - 
po fit orum ,• quot libet aggregat* d prima 
funt minores 'unitate denominata plano 
x primi numeri , Cf* differenti a di/pofittonts 
Arithmetica. 

t A* 5. Ci a» ID» 3 * * F* ?o« (1» 34 * 

B i * ■ 1 ■ 

tv , l < t* *r . » itt . *nr 

h • 

S int in B, fumpra» a prima fecundum numerum A, 
quotlibct vnitates denominata? planis numerorum 
Arithmetice difpofitorum a C,cum difterentia I)» & fiat 
E,planumCD. Dico B, minorem efte vnitatedeno- 
minata per E . Ex A, in E, dudo fiat F, qui audus qua» 
drato C, fit G: quiaG» maior eft F, habet A, ad G, pro- 
portionem minorem, quam ad F i fi d, cum F, fit produ- 
ndus cx A , in E , vt A ,ad F, ita cft vniras ad E i ergo A, 
ad G, minorem habet proportionem, quam vniras ad Ei 
& A , denominatus per G i minor cft vnirate denomina- 
ta per E; eft autem B, aqualis A , denominato per G i Prop. 37- 
ergo B, minor eft vnitatCLdegcpiinataper E. Quod &c. 

G ' Coro!- 
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• * # » . 

Corollarium Primum. 

Prop. 15 * Vnde conflat vnitates denominatas planis 
numerorum Arithmetice dtjpofitorum in 
infinitum dtfpofitas , & aggregatas ejfe 
finit & extenfioms . 

. • r 

Corollarium Secundum. 

4 . i * : ‘ 

Prop. 1 6. Conflat etiam , quod vnitates denominata 
planis numerorum Arithmetice difpofito - 
rum funt in aliqua multitudine d prima , 
qua tmplent quamlibet propo/itam exten - 
fionem minorem extenfione dtfpofitartm 
tarumdcm tn infinitum . 

Probi. 3. Prop. 39. 

Data proportione minoris tnequ alitatis alte- 
ram tnuenire miiorem data , qut (it inter 
numeros quorum minor fit multiplex dati, 

& maior minorem excedat altero dat o . 

Sit 
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Am2$t C. E.d. C. 42. 

B. xf . • D. 7» • F. 7. H. 49. 

S it data proportio minoris inaequalitatis A,adBi 
datiqi numeri C * & D *opporter inucnir e alxcratn 
proportionem minoris inaequalitatis maiorem data A , 
ad B, quae fit inter numeios, quorum minor fit multi- 
plex C } & maior minorem excedat per D. Inueniarur 
proportio maior data A , ad B, quae fu numeri E, quem 
datus C , metiatur ad numerum F, vnicate maiorem i & 
D , multiplicando E , F » Faciat G , H* Dico proportio* 
nem G , ad H , efle quaefitam . Eft enim vt ]E , ad F , ira 
G , ad H , proportio minoris inaequalitatis maior data 
A , ad B i & quia G, metitur E » & f^metitur G.ergo C, 
metitur G i & conuerccndo,G >eft multiplex C : quia 
E» ad F,eft vt G,ad H ;diuidcndo,E,ad vniratem 
eft vt G 9 ad exceflum H , G ; & permutando , E, ad G, 
eft , vt vnitas ad exceftum H , G » fcd ( cum D , mulri- 
plicandoE,feceritG>) vtE, adG, ita eft vnitas ad Df 
ergo vnitas ad exceflum H , G 5 eft vt vnitas ad D 1 igi- 
tur D> eft exceftiis H , G r inuenta eft ergo proportio 
minoris inaequalitatis G, ad H , maior data A , ad B, in 
.qua minor numerus G » ?ft multiplex dati C , & maior 
Ji, excedit G > per alterum datum Cs. Quod faccre,&c. 

t . • * • • 

Theor. 37. Prop. 40. 

• t 

Vnitates denominata planis Arithmetice dtf- 
pofitoram difpofiu tn infinitis , et aggregat* 

fient Aquales vmtati denominat produ- 

: ; . G 2 Cium 


Prop. 1 . 
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Ehim numeri prtmttn Arithmetica difpo* 

(tt tone y (? differentia conjequentium . 


B. 2. C. 3. D. y E F — • 

I G H K 

S int in A, difpofitae in infinitum, & aggregatas vni- 
tates denominata planis Arithmetice difpofitoru 
a B, cum differentiae ;& fic D, vnitas denominata^ 
plano B C . Dico A, efie aequalem D. Alias erit A, ma- 
CorolU- ior , vel minor D : fit maior ; igitur in aliqua multrtudi- 
ptop. 33. nc f U nipt? d prima vnitates difpofit* in A , implent D ’* 
fit huiufmodi multitudinis numerus E,quiadie<fia vni- 
Def. 10. tate fiat F i ergo aliquot vnitates A , fumpta; in multi* 
prop. j8.tudine F,funt minores D, quodeft abfurdum» igitur 
Prop. 39. non eft A , maior D. Sit minor, & data proportione mi- 
noris inaequalitatis A , ad D, inueniatur altera minoris 
inaequalitatis maior data, quas fit numeri G, multiplicis 
plani B C , ad numerum H, excedentem ipfum G, qua- 
drato numeri B,- fit autem G, multiplex plani BC, fe- 
cundum Ij & vnitatum denominatarum in AJumantur 
a prima totidem fecundum numerum I » & fumptarum 
Prop. 37. fit aggregatum K ; confiat K , aequalem elfe I , denomi- 
nato per H ; & quoniam I, multipiicandoplanum B C, 
facit G i ergo vt vnitas. ad planum BC, ita fe habet I , 
ad C» i led vnitas ad planum B C , eft vt D , ad vnitarc »• 
ergo vt I ,ad G ,itaeit D, ad vnicatems&G , ad H, 
maiorem habet proportionem, quam A , ad D; ergo ex 
aequo in perturbata I , ad H, maiorem habet proportio- 
nem , quam A , ad vnitatem > fed vt I , ad H , ita elt K , 
ad vnitatem i ergo K , ad vnitatem habet tnaiorera pro- 

‘ • v - P or : 
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portionem quam A , ad eam dem vnitarem , maior ergo 
eft K , quam A , pars , quilm totum, quod eft abfurdum: 
non eft ergo A , maior D , neque minor . Ergo A,asqua» 
lis eft ipfi D. Quod , &c. 


Idem Aliter . 


n 

* U 


B. 2. ’ C.5. 

A. .2. j. F. 8. 11. 14. 17. 

D. * 1 * p * * 1 

^ T S ?T c rr TTT *rr < 

y 

, * * ; *t •* » % • • • % . 

C Int A , numeri Arithmetice difpofiti a B , cum difFe- 
** rentia C; & O, vnitates denominata planis A, in 
infinitum difpofitas,& aggregatas. Dico D , asquales 
efle vnitatidenotrrnatas plano BC. Sumantur D,a 
prima tot, quot fum vnitates in B,&aftumptas proxi- 
me fcquatur E , cuius ordinis inter numeros A, fit F ; & 
ab E, fumamur D, totidem femper fecundum nume- 
rum B , ficut a prima > & iterum ab eadem E , fumantur 
totidem femper fecundum numerum F: quia D,fumpt$ 
ab E , fecundum F , femper totidem ad eafdem D , fum- 
atas a prima fecundum B, femper totidem funt vt B, ad 
F } ergo colligendo , omnes D , ab E , ad omnes D,funt 
vt B , ad F; & per conuerfionem rationis primas fumptas 
D , a prima fecundum numerum B ,ad omnes D , a pri- 
ma funt vt exccflusF, B,ad F; eft autem cxccftusF, B, 
toties multiplex exceffusC, quot funt primas fumptae 
D, videlicet llcundu nutoerumBiquare exceftus F,B,eft 
«qualis plano B C > & F , frft compofitus ex plano B G, 
& Bjfumpta’ vero prima’ D, fecundum numerumB, 
funt asquales B , denominato per produdium ex B,& 
plano BC,audum quadrato B; videlicet diuidendo 
per B , vnitati denominatas per planum B C, audtum B , 


Prop.jy. 


Prop.571 
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uet unicati denominatae per F ; ergo unitas denominata 
per F > ad D , eft ut planum B C , ad F * uel uc unitas de- . 
nominata per F, ad unitatem denominatam plano B C: 
ergo funt aquales D,& unitas denominata plano B C., 
Quod , &c. 

i 

Theor. 38. Prop.4!. 

Vnitates denominata p lanis Arithmt tice difi 
fo fit orum quot libet affumptaa prima ad 
fuccedentes m infinitum funt , *ut planum 
fub numero ajfumptarum , & differentia 
difpofitionis Arithmetica ad prtmum citi- 
fdem dtfpofitionis numerum . 

B» 2. C» 3« D* 4* 

A * ■ ■ * 

ts vs rr rr* * 

B.; F 

S int A, unitates denominata? planis Arithmetice di- 
fpofitorum aJ 3 ,cura differentia Ci quarum affum- 
ptaea prima quotlibet fecundum numerum D,fint com. 
polita? in E ; & reliquae in infinitum difpofita? fint in F, 
Prop.i. Dico E, ad F, cfl e ut planum C D, ad B. Sunt enim E, 
aequales D, deaominato per prodndum cx D, & plano 
Prop.rp. BC 1 audumqoadratoB; & A, aequales unitati deno- 
minatae plano B Ciergo E, ad A, funt ut D, denomi- 
natus per produ &»m ex D , & pia no B C, a u dum q ua- 
drato B, ad unitatem denominatam plano B C i & di- 

uiden- 
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ufdendo per D , ut unitas denominata per produdum 
ex D , & plano B C , audum quadrato B , ad unitatem 
denominatam per produdum ex D , & plano B C i ui- 
delicetut produdum exD, & plano R C , ad feipfum 
audum quadraro B }& diuidendo per B , ut produdum 
cx D , in C » ad fc ipfum audum numero B ; & diuiden- 
do, E, ad F,funt utplanum D C ,ad B. Quod,&c. 


Theor.jp. Prop.42. 


V nitatum denominatarum planis Arithme- 
tice dtfpofitorum quot libet ajfumpta a pri- 
ma ad vlttmam ajfumptarum funt t vt 
planum numeri multitudinis afumpta - 
rum , & numeri ordinis eiufdem cumaf- 
pta inter Arithmetice dijpofitosad torum- 
dem primum . ; - . . » 


C. 2. j. 8. 11. F. 14* G. 17. D. 3. 

B * * « 1 p • A r 

Ty ts- rr ttt c *Trr >• 


S int fecundum numerum A , totidem in B , difpofitg 
unitates denominatae planis numerorum Arithme» 
tice difpofitorum a C,cum differentia D , quarum at 
fumptarum ultima E i& eiufdem ordinis inter Arithme- 
tice difpofitos fit F, quem fequarurG. DicoB.ad E, 
fe habere ut planum A F,ad C. Quoniam B.funt aequa- 
les A, denominaro per produdum ex A,& plano C D, 
audum quadrato C i & E , eft uuitas denominata pla- 
no 


Prop. ii. 
Prop. 37, 
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noFG>prodti&um autem ex A,& pfanoC D,au&um 
quadrato C, eft planum C G > ergo B , ad E, funt ut A, 
denominatus plano CG,ad unitatem denominatam 
plano FG»& multiplicando per G, ut, A denominatus 
per C , ad uninatem denominatam per F i & diuidendo 
pcrA ,ut unitas denominata per C , ad unitatem deno- 
minaram per planum A F iuidelicet ut planum A F , ad 
C. Quod,&c. • 


# * f / ► . , t *• — > . 

Theor.40. Propol. 45. 


lenitatum, qu& denominantur planis Ari- 
thmetice difipofitorum , qu&ltbct ajjumpta 
.ad fuccedentes in infinitum eft, vtdtfferen - 
tia ad numerum ordinis afiumpta inter 
Arithmetice dtfpoftos . 


A. 2. 
F. 


Prop. 4 i. 
Prop. 41. 


TS 

' V 


M 


8. 11. D.14. 

C. 


T 

rr 


■ 

TT* 


1 

irr 


B. 3. 
«G. j* 


\ T Nitatum , quae denominantur planis Arithmetice 
' difpofitorum ab A , cum differentia B , fit aftum- 
pta C , cuius ordinis inter Arithmetice difpofitos nume- 
rus D > & fuccedentes ipfi C, fint difpofitje in infinitum, 
& aggregata in E; qua? uerd prascedunt una cum eadem 
aftumpra fine compofita? in F , quarum multitudo G.Di- 
c6C ,ad E , fe habere uti B, ad D. Quoniam C , ad F, 
eft ut A, ad planum G D; & F, ad E, funt ut planum GB, 
ad A;ergo cx a?quo in perturbata C,ad E, eft ut planu G 
B,ad plauu G D;& diuidedo per G,ut B,ad D.Quod,&c« 

Thcor. 


c.. 
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• ' f , 

Thcof.41. Prop.44. 

Duarum fraftionum , cum denominatores 
eodem numero excedunt aquemultipltces 
numeratorum t mator e fi, qua maioribus 
numeris exprimitur , £f excejjus e/i fra- 
ftto , in qua produfium eiu/dem numeri ' 
tf differenti a numeratorum denominatur 
• plano denominatorum. 

I. $. L. 3. K* 2* 

A - — B 

C.34. E. 4. D. 16. 

G.30. H. 12. 

S int dua? fra Diones A } B, quarum denominatores 
C , D , fuperant eodem numero E, numeros G, H, 
aequemultiplices numeratorum I , K,& l,cxcedac K, per 
L ; ergo G , excedit H ; & adicdo E , communi , etiam 
C , excedit D.Dico A, maiorem cfle B. Quia G, H , funt 
aquemultiplices I , K i ergo I , ad G , eft vt K , ad H ,* & 
quia G , maior eft H , maiorem habet proportionem G> 
ad E , quam H, ad E i & componendo , G , ad C , quam 
H ,^d D > & ex aequo I , ad C, quam K, ad D » ergo fra- 
&ioA,maior eftB. Dico praeterea exedfum efle pla- 
num L E , denominatum pJano C D . Quoniam I , ad 
K , eft vt G , ad Hi planum I H, plano K G, eft a:quale: 

& quoniam E, eft exceftiis D H i planum I E, eft cxcef- 
. ; H fus 
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fus planorum I D > l H, vel I D, K G : & eadem ratione 
planum Kfc, eft exceftus planorum KC, HG; ergo 
idem eft csefiflii&titdi planoria» I D> K etiam 

planorum I E , K E i cum autem L , fit exceftus 1 , K i 
ergo L E , eft exceftus planorum 1 E, KE ; videlicet ex- 
ceflus planorum I D , K C i fed cxccffus A, B> eft atejua- 
lisexqcftui planorum I DjKC, denominato per pla- 
num D C ; ergo exceftus A , B, eft planum L E, deno* 
minatum plano DC, Quod,&<* \ 

i ■ Theor. 42. • Prop, 45. . 

V nit at um, qua denominantur planis dtfpofi- 
torum x Arithmetice, quet libet afiumpta ad 
juccedentes in infinitum funt , vt multi- 
plex differentia in Arithmetica difpofitione 
fecundum multitudinem afiumptarum ad 
multiplicem eiufdem differentia fecundum 
multitudinem prae edentium audum pri- 
mo eiufdem dtfpofinonis numero 

. . B. 4. V C. !• : • ’ |Q. 70. 

G. 2. < D- s.-’ < M. y. fcE 1 id. 

p » t A * * ! * 11 P, . 

1 rr nr /v ttt ' zvt c — — — — 

jl • i o» Ki iy* E* 1 4* 

1 - 

S int A,aftumptai vnirates denominata?planis nume- 
rorum Arithmetice difpoikorum a B, cum differen- 
tia 
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tia C i & multrr&do A \ fit finHE* infinitae fucce* 
dentes ip/is A ,* &' F , pf«cedhrtcs , quitum multitudo 
G i & exdudu Cf W)hG ,(0 , fiant 1 , K ; & I , audus B , 
fit L . Dico A , ad E, fc habere vt K , ad L . Fiat Mj ag- 
gregatum nurneroiam G, D;&"N ,produdumBG M, 
auctum quadrato B . Confiat F , A ,fmiul aequales elTe Prop.j7, 
M , denominato per N : ducatur etiam B , in L * & fiat 
Q: quiaL ,efi compofitqsex B, I,* videlicet ex B, & pla- 
no G Ci etiam Q, ccrtpofitiisefiexpfodudoBCG,& 
cx quadrato B : conftajrpariter F, aquales dTc G, deno- Prop. 37 . 
minaro per Qi& A,ejfcdTui didarum fradionum^ide- Prop. 44. 
licet produdo Tub D, & quadrato B, denominato” per 
planum QNb ergo A,adF, A> fimul funt vtprodudutn 
ex D , & quadrato B , denominatum per Q N , ad M , 
denominatum per N i & multiplicando per N C , vt pro« 
dufiu explano DC,& quadrato B } denominatum per 
Q»adp!anum M Ci funt autem F, A ,fimul ad E, vt M Prop * 4 r * 
C , ad B » ergo ex «quo A, ad E, funt vt produdum cx 
plano DC , & quadrato B, denominatum per Q, ad B; 

& diuidendoper B,vt produdum DCB, denominatu 
per Q^, ad vnitatem i videlicet vtprodudu DCB, 
ad Qi eft autem K, «qualis plano DC; & Q, 

«qualis plano B L *, ergo A » ad E, funt 
vt produdum K B , ad produ- 
dum B Lj & diuidendo 
perB,vtK,adL. 

Quod,&c. 


\ * •»* ' - 

Finis Libri Primi . 


H 2 NO- 
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N O V JE 

QVADRATVRiE 

ARITHMETICA. 

S E V 

De Additione Fra&ionum 

i 

LIBER S ECV N DVS, 

In quo de Fra&ionibus agitur , quas deno- 
minant numeri foiidi. Demonftrantut 
Additiones in propofitionibus 4 5. 

Quadraturae vero in 8, 15. 13. 2.7. 

« 

Theorema 1. Propofitioi. 

Si quatuor magnitudines bine feequaliterex * 
cejferint, planum [ub maioribus excedit pla- 
num fub minoribus plano [ub eodem excejjt4 y 

& aggregato maxime , & minime . 

* » • * • • ■«»’* ' 

S ItE.exceflus A , B,a?qualis exceflui C, D. Dico 
excdTum planorum A C , B D , a?qualcm cfle pla- 
nofub E, & aggregato A, D . Quoniam E, eft exccfTus 

i I CjD> 
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E. .3. ; A y. B* a. m C 7. D. 4. 

C » D ; planum E A >eft exccflus planorum C A , D A : 
& quoniam E ,eftexceflus A,Bi planum E D,eftcxcef*» 
lusplanorum DA, DB$ ergo collig endo pia na EA, ED, 
fitnuJ funr ? qualia exceffibus planorum CA,D A, DA, 
DB > videlicet vni exceffui planorum C A , B D 5 plana 
vero E A »E D, funt atqualia plano fub E , & aggregato 
A , D •, ergo excelTus planorum C A ,B D,eft aequalis 
plapo fubE,& aggregato A, D. Quod,&c- 
* • ■ • 

Theor. 2. Prop. 2. 


Numerorum Arithmetice difpofitorum ag» 
gregatum e fl aquale dimidio plani (ub mul- 
titudine, & aggregato extremorum . 

* % • > V l ^ t % * * * 


A. 2. y. 8. ri« 14; B. 17. O4. D.a. 

• • *■ • « * \ •* *• * * “ • • • 


S int numeri Arithmetice di fpofrti, quommprmnjs A, 
vltimus B , & multitudo C, Dico aggregatos aequa- 
les efie dimidio plani fub C , & aggregato A , B . Sitpri- 
mo C , par cuius dimidium!) ^quoniam numeri A, B, & 
intermedij totidem funt, quot vnitates in Csergo bini 
totidcmffbnc$qudt vnitates in Da.hini autem tdmxjrire- 
mi A ,B*tiitn ab extremis atqualiter diftaates inter fe 
funtaqualesiergoomnesaggregati funt ad aggregatum 
extremorum A B> vt D, advnieatem * & omnesaggrcga- 
ti funt a?quales plano fub D, & aggregato extremo- 
rum > videlicet dimidio plani fub G>& aggregato A *B- 

Sed 


/ 
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A»2i > j» S< ii* 2*14* • \ C 5 »y* D. 4. E. 8. 

StfdeftoC, impar, & vtiitate dempta fiat D, par : quia 
eKccflus extremorum eft multiplex exceflus confequen» 
t ium per D * ergo exccfsus extremorum A , B , eft pan & 
duplum A , eft par > ergo aggregatum extremorum A, B , 
eft par j cuius dimidium fit E : igitur E , medius 'eft inter 
Arithmetice diipofitos ab A, ad B;& ad£,bini rhnW 
attremi A,B , aggregati , tiim aequaliter diftantes ab 
extremis dupli funt 5 ergo omnes aggregati prajter E , ad 
E, fune vt D,ad vnitatem i & componendo omnesad 
E , funt vt C , ad vnitatem > ergo omnes aggregati funt 
aequales plano (ub E, &C; dimidio videlicet plani fub 
aggregato A , B ,& C . Quod,&c. 

r . ' 

Theor.3. , Prop. 3. 

Dtjpofitis ^Arithmetice quot cunque nume- 
rts , dtfjerentia planorum fub primis , & 

< vltimts ad aggregatum omnium prater 
primum , & vlttmum funt 9 vt duplum 
ixcejfus ad vnitatem . 

A.a. B.y. 8. .11. . 14. . .17. Cao. D.23. 

, . E»?.’ F*i8. G.6. ) H.j. 

«... . . * * " * * 

N Vmerorum Arithmetice difpofitorum duo primi 
fint A,B,duo vltimi C,I),& confequ entium 
cxcefsusE. Dico differentiam planorum DC , AB, efse 
. ad 
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ad omnium aggregatum porter A , D , vt duplus E , ad 
vniratem. Quo^A^ntq^iabse^ccfk&P, C, 6, A, 
viciflfinictia fun^guale^cefl^fp,^ * C,A<Jit F, 
exccffus D ,B, vel C , A ; ergo excdTuspIanorum I) C , 
AB, etf planum fub r ,& aggregato A , D, vel B,Crfif- 
G, multitudo omnium pcarter A> D, cuius dimidium H; 
ergo, aggregatum omnium pnercr A, l>,cft planum fub 
H » & aggregato B , C ;& cft planum fub E y & aggrega- 
to B , C- , ad planum fub H > & aggregato B., C , vt F,ad 
V f & quoniam F ^toricscontrnet E , quot G , vh it a r es j 
ergoF,adG,cft vt E,.ad vatracem ; eft aurem G,adH, 
duplus, vidtJiccf vt duplus E , ad E ? ergo ex arquo in 
perturbata F , ad JH ,dl vt duplus E ,ad vnicarem jergo 
exccilus planorum D C , A B , ad aggregatum onwwum 
prarttr A , D, cft vr duplus E , ad vniratem . Quod', &c. 
t . . > . 

Theor.4. Propof 4. 

. , , 1 . . . * 

Difpofitis Arithmetice quot cunque numeris , 
*v ni tat er denominata loltdts eorum de con - 
fequenttum funt aquales aggregato ex in- 
ter me dijs dtfpofitis denominata fer plano - 
‘ planum ex imis extremis. • 

S Tnt vnirates quotcunque A^dcnotnmaue folidiseon. 

'fequentium Arithmetice quomodoWbct difpofiroiu. 
E)ico A.arquafes eife aggregato eorumdem di/pofirotum 
pra;ter extremos denominato per planoplanum bino- 
rum extremorum . Sint B , totidem excellus alternorum 
in eadem difpofitioneijfdqm fqltdis denominari: & quia 


Prop. 


Prop. 


£4 Nou* Jguatlrdturp 

v *• 7. 9* ii* ij. 5 

A . * . ’ « , « 

• • titt rrr m rm 

ut r»T rrr 

. , , ■ * 

confequentium Arithmetici difpoffrorum excelTus fune 
«quales » etiam alternorum excelTus «quales inter fe* 
funt; & Unguli dupli funt ad exccflum confequentium» 
ergo lingula? B , ad lingulas A , funt vt duplum excclTus 
confequentium ad vnitatem» & colligendoomnesB , ad 
omnes A, funt vt duplum excelTus confequentium ad 
Prop.ja. vnitatem > videlicet , vt excelTus planorum fub binis 
extremis ad aggregatum omnium difpolirorum pr«ter 
extremos i & diuidendo per planoplanum ex binis extre* 
mis, vt excelfus planorum fub binis extremis eorumde 
planoplano denominatus ad aggregatum omnium pra?- 
ter extremos pariter denominatum : funt autem omnes 
B,«quales excelTui planorum fub binis extremis eorura- 
dem planoplano dcnominato;ergoomnesA,funt«qua- 
les aggregato omnium pra?ter extremos denominato 
per planoplanum binorum extremorum. Quod,&c % 

t •» 

Theor. j. Propof. 5. 

V nitatum , qua denominantur f olidis omniu 
confequentium ab vmtate , quotlibet a prs- 
ma Junt aquales produfto numen multitu- 
dinis ipfarum m numerum ter nano maio- 
rem , denominato per quadruplum eiuj dem 
produftt , addito jftmper S, 

Sint 
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B. 


i •Arltbmtticf l 
s. E. 3. D.4. 



C.y. F .6. 

' X<9l M.40. 


S int A , numeri confcquentcs ab vnirate *, & B , vnita- 
tes denominatae folidis confeqDcntium A ; & nume- 
rus multitudinis B, /it E» quiternario auctus fiatF>& 
producum ex E ,l*rr F, fit G; curusquadiuplumaudum 
aumero8. ficli cx denominatione G,pvr I^at^fra- 
3 ioK*. Dico, quod aggrcgatuhi ommdm B,cft ^qua- 
le K . Numerorum A, fint D, C , duo, qUiKquuntbr E: 
quoniam numeri A , terni denominant fingulas B ; ergo 
multitudo numerorum A v qui denominant B, binario 
fiiperac multitudinem Bi videlicet numerum E* eft autem 
C , qu i binario excedit E ; ergo C , eft multitudo nume- 
rorum A , qui denominant funt in A, omnes numQ> 

ri ab vnicate ; ergo ddpoGtorum in A , vfque ad C , funt 
vltimi C, Di primi vniras, & 2; & extremi vnitas,& C : 
iit M , planoplanum fub D, C , 2.& vnitarc * & L, fit ag- 
gregatum reiliquorum, praeter vnitatem,& CiergoB, 
lunraequalcsL, denominato per M : & quia C , binario, 
& F i ternario excedunr E > ergo F , txccdic C, vnitati;& 
F,sequaliseft C>& vmtatHveJ D,& binario? ergo planu 
&F, videlicet numerus G, duplus cftL: irem excelTus 
plani D C, fuper binarium (planum videlicet vniratis, & 
binarij) duplus eft eiuldem L > ergo G, eft exccfius plani 
DC, fuper binariu; & planu DC, excedit G,per binariu? 
, & quadruplu DC , excedit quadruplu G, per 8; tft aute 

I, qui ^xpedinquadryp^i* G > pfC8 i l, cftijuadru- 

plum plani DC,vcI duplum planoplani fubD,C,2.& 
vnitate: ergo I, eft duplum M; & G,adL, eft vt I,ad M. 
& permutando, G, ad I,cft vtL,?dM i ergo L , denomi- 
natus per M, videlicet aggregatum omnium B, eft A’qua- 
IeG,derto^tinato perW, Videlriet fra dtitfniK.QuodJ &c. 

I Thcor. 


Prop 4 i- 

Prop-».i. 
Prop.j t< 
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- - - * 

V vitatum, qua denominantur foltdis omnium 

confequenttum ab *vmtate , quotltbit af- 
fumpud prima ( unt msnoret quarta parta 
vntfjtts . . .. - f ‘r i 


l. a. 3. D.4. f. tf.B. 7. . '' A. 28* 

C. J- ylp | iV’ *fir E. III.F. 120* 

- 1 i . ‘ , ' 1 • • I , .* 

S im C,quotlibet irnitates denaminatg fblidis omnium 
colcquencium ab vniiate fumptae in mulcitudioe na» 
tncriD. Dico C, aggregatas minores efTc quarta parte 
vnicatis* Fiat B , ternario maior D i& planum B D , (it 
A ; cuius quadruplus E r qui au &us numero 8.6cF;etgo 
A , ad E , minoremhabct proportionem y quam ad Ej & 
cft A, adE , vt v ruras id 4. ecgb A»td F, minorem ha* 
. . . bet, quam vnitasad4.& A , denominatus pcrF , cft rni 

prop m. nor quarta parte vnitatis;fiintaute C.aggregat* aequa- 
les» A, denominato per F i ergo C, aggregat* fuotnuno 
res quarta parte vnitatis . Quod , &c. 

.* , r • . . . * . , ' \ ' 1 . * ■ 

• 1 * ‘ ‘J \r * ’ ■ J \ '• * - *• , -i. - * 



Corollarium Primum . 


tt! 



pr . 15. *. y nde conflat vmtates , qua denominantur 

{olidis omnium numerorum ab vmtaudi* 

I fp?/* m 
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fpofiitas in infinitum , & gregatas efifie 

v finita ext en fionis . 

• / • 

• , * • • ,'*.■» » 

Corollarium Secundum. 

J * - . • 1 ‘ ' 

Patet etiam, quod vnitates denominata joli - p*- *«•»• 
dis omnium numerorum ab unitate fiunt 
in aliqua multitudine d frtma , qua im- 
plent quamlibet propofitam extenfionem 
minorem extenfme difipofitarum earum - , 
dem tn infinitum . 


* ' ■ 

Probi, i,. Prop.7. 


Datis duobus numeris alium inuenire , qui 
non minorem *vno dato metiatur per fie 
ipfium auttum altero dato. 


A. 53. M. 3. E. 15. F. 12. C. 6 . 

B. 2J2. C. 2 2!.. I).». 3 21. H.&. 1 K.O. L. 

. ’ ' t. • A • V •*- W ■ # 

. . I 

S int dati A , M : opportet numerum inuenire, qui non 
minorem dato A, metiatur per feipfum au&uin dato 
M- Fiat B,dati A>quadrupIus;&C,fumma ex qua* 
drato M>& B> & numeri C, fumatur latus, vel radix 
;• .i d 1 2 qua* 
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/ A,J*. M.g. \ E. 15. -.jf.ia.' : 

* B.212. * C.221. D.ijt.221. H.6. . K .9. 1 -J 4 - 

» * 4 l 

quadrata D i & fit numerus E, non minor D» a quo fub- 
trahatur M i & refidui F, dimidium fit G> & H,fit nume- 
rus noo minor G. Dico Fi , metiri humerum non mino- 
rem A>perfcipfumaudtum numero M jfiatK, aggrega^ 
cum ex H , & M s & ex dudtu H , in K , fiat L » ergo L , eft 
r compotitus ex quadrato H>& plano, M.H :8e ; qUoniarn 
H , non eft minor G i & eft duplus G j aqualis F } & F , 
au dius M j eft E * & E , non eft minor D > ergo duplus 
au dius M, non eft minor D» & quadratum dupli H, au dii 
M , non eft minus C»eft autem quadratum dupli H»audti 
M , equale quadrato M * quadruplo quadrato H,& qua- 
druplo plano MHj& funt quadruplum quadrarum H,& 
quadruplus planus MH, aequales quadruplo L; ergo 
quadratum dupli H , audii M, eft «quale quadrato M, & 
quadruplo L; ergo quadratum M, & quadruplus L, noti 
fune minores C» & ablato commhni quadrato M , qua- 
druplus L , noo eft minorB i & duidendd per 4. numerus 
L, non eft minor A. Inuenimus ergo numerum H, qui 
.metitur L, numerum non minore A, per feipftun audiunt 
nlimerbM. Quod,&c. 

* \ ' „ # 

v# j . 

Theor. 7. Prop. S. 

t ,■* . 

Vnttates denomina a fili dis omnium nume- 
rorum ab vnitate in infinitum dijfofit a , 
aggregat* fiunt Aquales quarta farti 
unit at ts. 

Sint 
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i . . B C 

I D — E F G -*■ H — 

'3- :: i...' . ; 

S int in A ,di/pofita? in infinitum, & aggregata? vnita* 
tes denominaro? folidis omnium numerorum ab vni- 
tate. Dico A ,a?qualemcfic Alias erit A, maior, vel 
minor fir maior; igitur in aliqua multitudine fumpta: a 
prima vnitatesin A,d:fpofira? implent iit huiufmodi 
multitudinis numerus B, qui adieda vnitate fiat C> ergo 
aliquot vnitates in A, diTpofita? fumpra? a prima in multi- 
tudine numeri C, fu nt maiores*. quod eft abfurdfoNon 
tft igitur A, maior*. Sit minor, & data proportione mi- 
noris inatqualiratis A, ad £,inueniatur altera maior, quj 
fitpumeri 1, quem numerus 4 . metiatur per D,ad E, vni* 
tate maiorem ; & ipfius D , firoctupliis F i & inueniatur 
numerus G,^Ui metiatur numerum non minorem fi, per 
feipfum auctum ternario ;& fumantur vnitatesin A,di- 
fpofita?aprimain multitudine humeri G; & afTumptaru 
fumma ficH;confiat H,cfie portionem ipfius Aj & xqua. 
lem pfodudo€*m*meio G, in fe ipfum ternario audum 
denominatOperquadrupluroeiufdempr.odudi addito 8 . 
quia autem produdum ex G , in fc ipfum ternario audu 
non eft minus F seriam denominatum per quadruplum 
eiufdemprbdudiaddito S. non eft minus F, denominaro 
per quadruplum F, addito 8 i& (diuidendo vtrumque 
numerum tr 3 dionis per. 8 .)non eft minus D, denominato 
-per qua drupluD , audu vnitate i .ergo D , non cft minor, 
X) , denominaro per quadruplum D, audum vnitates cft 
,autem I, quadruplus D* & I >audus v.nitate eft E» ergo 
H , non cft minor D , denominato per E : ied quia D,ad 
I , eft vc vnitasad 4 i vel ^ ad vnitatem » & I,ad E, maio- 
rem proportionem habet , quam A , ad £ i ergo ex a?quo 
in perturbata D,ad E, vel D, denominatus per E, ad 
vnitatem habet maiorem proportionem a quam Ai maior 
i ‘ igitur' 


/ 


Cor. t. 
prop.j. 1. 

Prop.9.». 
Pr. iy. 1 , 

Prop.7,1. 


Prop.J-i» 


Pr. 44. (. 
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fghtir eft D> denominatus per E ,quamA f & non eft 
mrnor D , denominato pet-E tergo Hj eft maior A» pars» 
toto » quod eft abfurdum : non igitur A, minor eft £ > ne- 
que maior; ergo A, eft «qualis $. Quod, &c. r-/» O 

' 1 *•* 

Theor. 8. Propof. 9. ; 

' f ‘ * / - ' ' . .i 

Vnitatum , qua denominantur f olidis omniu 
numerorum confequentium ab unitate , 
quotltbet ajfumpu d prima ad Juccedentes 
in infinitum funt , ut produftumex nume - 
ra multitudinis ipfarum in feipfum terna* 
rio auftum ad binarium. 

.A r w ^ 1 _ 

B* Ii C. J.D*IO* F.48. 

m . . T 7 Nitatnm denominatarum folidis omnium numero- 
V' tum confequcntium ab vnitatefint A,aflumptar 
a prima in multitudine B ; 6 c refiduae in infinitum fint di- 
fpofita» , & aggregata* in E ; & B , ternarioaudus fit C ; 
& ex B , in C » fiat D <. Dico A , ad E, efle vt D, ad bina- 
Prop.5 i*rium. Fiat F, quadruplum D* audum 8: confiat A, 
p r op.8.i. aqualem cfle D, denominato per F ; & aggregatas A, E, 
aequales efle vnitati denominata? per 4. fed quia» vt vni» 
tas ad 4. ita fehabet D , binario audus ad F ; vnitas de- 
nominata per 4 ; videlicet aggregatae A, E, funt aequales 
D, binario audo denominato per F;ergo A,adaggrc- 
• gatasA,E,.cft vtD, denominatus perF, ad D, bina- 
rio 
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Arithmetica, v J4. 

fio au&tip denominatum ppr F ; & ( multiplicando per 
F , ) vt D , ad D ibinario aq$um 5 cr^o dilidendo , A , 
ad E , eft vt D > ad binarium . Quod ,& c. 

5 C r»:ff " " f". , /• •• ; 

Thcor. p. Prop. 10. 


r,- 

* : r i 1 J 

\ jU , 

< - i >u 

Vmtatum * 


. 'i 




omniu 


r numerorum aft timrate , quotlibei affitmd 
* ftd a prima ad vlttm* ajfumptarum junt , 
*Vt aggregatum ex cubo numeri multttudi - 
» nts tpfarum , & triplo quadrati ewfdtm 
ad. quaitornartum\ 1 

j*. . . r, • ;u* ; 1 1 . ’ ; : : 4 


c v - * . * * . , 1 . ^ j . <: , ' ; 

B» 4* E. y, F.d. D.,7* 

wv t -A •?: {u - srr. ^ jtV • -7 C ! 


S Intvniratum,qua? denominantur folidisommunu* 
merorum ab vnitate , quotliber a (fumptae A , fecu n- 
dum numerum B ; & vitima affumptarum fit C. Dico A , 
adC,effaviaggitgatum excubo B,8t rrfplo quadrati 
B , ad 4. Sit D , numerus ternario maior B * & fint E , F , 
.qui proxime fuccedunr ipfi B, in ordine omnium nume- 
irorum ab tfit&aterconftat F,£*difpo$eo$efll Anthme- 
tice^f.diuiarjus , & vilitas ; Se permutando, F,& bina* 
tfum effe Aritfim^ticdJVt B,& vhitas»& communem 
vxceffunVdfTe B; ergo planum F B, excedit planum fub 
jj>inario , &, v nitate , plano fubB.dp aggregato ex F , & 
▼ nitate i videlicet plano B D » ergo planum B D, autf um 
binario eft aquale plano F E : & quia B 9 dl multitudo 
mic ' iffa- 


Prop. 1. i. 
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7 i' ' Nott* Quadratur* 

IJ.fr • f; J »:• B.4. i 'E. y k .»‘iF.5. 3 IXfc.« o> ; 

t ^ • A- ' • *> o*ya< V’P'&/ r ; l ' a ^ L 1 

Prop.j.». ipfarum , A ; ergo A, funt aquales plano BD, denomi- 
nato per quadruplum B D, au dum 8 i fed quadruplum 
BD » au&um 8 eft qhadfuplura piarti B DV 3 U&i 2 j vide- 
licet plani E F * ergo A , funt aequales plano BD, deno- 
ipinato per quadruplum E F : quia etiam B , eft numerus 
muIcirudimsA,qtfammvitimaC; «apfttit 3 > eiTeoMmc* 
rum ordinis C»«. binariQ.,^c y.nitate ntinorem, efic nu- 
meris, qui folidum producunt dedommatdtertfCsergo 
C, eft. vnitas denominata folido fub plano f F* 
crgoA>adC,eft vt plaoum.BP, denominatum Qua- 
druplo plani fe F , ad vniratem" denominatam lolido lub 
B , & plano E Fjdipidlt^) libando per sanum E F, vt 
planum B D , denominatump?? 4. ad vnit?tem denomi- 
natam per B» & iterum multiplicando per B,vt lolidum 
fub quadrato B , & D i videlicet aggregatum ex cubo B , 
& triplo quadfati B, deriominatum per 4. ad vnicatem;& 
multiplicando .per 4, vt dggregatum c* cubo B, & 

triplo quadrati B , ad 4. Quod , &c. 

•vf t:, r 1 r.vy . • .( . ^ 

•*»... . . . . • .. * • «» f , 


Theor.io. Prop. ii 




<0: )■ 


Vmtatum , qua denominantur foltdis omniu 
numerorum confe Ruentium ab c vnttate , J 
qu&ltbet ajfumfta ad Juccedentes in infini- 
tum eft, vt bmarius ad numerum ordtnis 

< i i ( . * - i» 4 ». * 

afiumptA s:, p ;•» ; d -i 0. *I - v.iu? 0 :;j . . 

11 ^ * * Sint 
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-•* C 

V . 

Nifatum , quar denominantur folidis omnium nu- 
merorum conrcqucmium ab vnitate fir aflumpta 
/i ; puius ordinis numerus B ; & fqcredentes in infinitum 
t. DicoV\, ad C, efie vt binarius ad 3 . Sit D,aggrc- 
gatum earum , qua? praecedunt C ,a prima» quarum erit 
numerus multitudinis iplarum D,idcm, 
qui ordinis aflumpta?, videlicet B : ergo A> ad D, cfi vt 4 . 
ad compofitum ex cubo B , & triplo quadrati B .• funt 
aut J 5 m .* a 5? c * vt pJanum ab B>& ipfo B, ternario 
auctoi yidelica vt compofitumc* quadrato B, & triplo 

«.adhinarnim ■ Dr mnlMVI^.. > . _ r- * 


>,vta.adB, Quodj&e, 


KT "rir.i.! V v -i ;ii.. 


< J I l< 


- * '! » 
. t • • •» ( * 


> JI I1COMI. rrrop.12. 

(• ' I < 16 IJ'~' , i) ini.'iC( ii. i fJj-’ v -f- • ‘* >» 

•1 s., 7 ) *: «< • *:uc\ **• »• *'• 

Vmtmm,<fto den<fam»tfr folidis mnii 
<* tuemerorum ab 'initate , quot libet ajjum - 
t* d 4 prima ad Juccedentes in tnfini - 
! **** f uo f-* vt productus ex numero multi - 
tudims tpfarum in numtru ternario mato - 
j at *fty s duplo flant Jub eodem numero , 

• rnultttudme procedentium , ad produ - 

numero multitudinis prtccden» 


ttum 
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Prop.j.i. 
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Pr. 44. 1. 
Prop.i.i. 
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(tam in numqrum Urnmo mmrm 

&ttm binario. 

... 

. 1 I • • . j r • 

A. a. B.3. 1 M.y. P.8. E^o. F. 16$. 

G i ,V H r \ T ^ Yry I— . * * 

_ ; . K.30. L. ia. O.j'. C. 10. D.48. 

, 1 : 1 . ' * 

/* 1 * : 

V Nicaeum , quae denominantur folidis omnium nu- 
merorum ab vnitace fine afiumptae H»Uon a primi 
in mu ! tirudine numeri B-, quibus in infinitum fucceden- 
tes Ij & praecedentes G,in multitudine numeri A; & 
produ&us ex B,in numerum ternario maiorem au dius 
iiuplopIaniBA, fitKificetiamOjternafio maior A , & 
planus AO , fit C , qui atidlus binario fiat L . Dico H , ad 
i , efie yt K , ad L . Fiat M , aggregatum ex A , B i & P; 
ternario maior Mj & planus PM, fit Ei cuiu^‘quadruplu$ 
au dius numero 8. fit F : ergo M, eft multitudo ipfarum 
G, H > & funt G > H , aequales E, denominata per F : fiat 
etiam D, qi^dmolpp fc : quppiaprL >C*«.edit C , per bi- 
narium i etiam D,. excedit quadruplum C,per 8» ergo G» 
sur equales C, denominato per D; ergo excefius G,& H, 
fiipra G ^ videlicet H,fuqf aequales cx«/fi*i numeri E > 
denominati per F , itrpra numerum Cj denominatum per 
D : & quia D. F , excedunt per 8. quadruplosC,E; ergo 
excefius fradlionu E,pei F,& C, pef D,efto£upIus 
excefius E, C, denominatus per planum D F : quoniam 
etiam eft kfcm excefius tumP , M, tum O, A > vicifiim 
excefius P, P, eft aequalis excefiui M, A* videlicet nume- 
ro B; ergo excefius planorum PM ,6 A» videlicet excef* 
firs B , C > eft aequalis plano fub B, & aggregato A, Pi eft 
autem P , aequalis M , & 3 » Se M , «qualis A , & B i ergo 
aggregatum A , P , eft aggregatum ex B , 3 , & duplo A i 
& planum fub B , & aggregato A , P , eft aggregatum ex 

qua- 


Digilized by Google 



• Arithmtticf ;/ 75 

quadrato B, triplo B, & duplo plani AB; videlicet pro- 
dudlnsexB,in numerum ternario maiorem au dius du* 

J dopIaniBA; cuiufmodieft numerusKitrgoK,cftcxccf* 
iis E , C ; & H , funt aequales odluplo K , d< nominato 
per planum DF ; ergo H > ad H , G , funt vt odruplus K , 
denominatus plano D F , ad E , denominatum per F ; & 
multiplicando per F,vt odluplus K, denominatus per D, 
ad E; funt autem G,H,ad I, vt E ,ad 2 : ergo ex aequo prop.*», 
H , ad I , funt vt odluplus K , denominatus per D , ad j; 

& diuidendo per a.vt quadruplus K, denominatus per 
D>ad vnitatem * vel vt quadruplus K , adD jergo(quia 
D »cft quadruplus L, diuidendo etiam per 4)H ,ad I» 
funtvtK,adL, Quod,&c. 

TT . y : . ' 

Theor.n, Prop. 13. 

Vnitates denominata J olidis omnium impa- 
rium ab vnitate , quot libet ajfumpta a pri- 
.. ma funt aquales produ&o numeri multitu- 
dinis tpfarum in numerum binario mato» 
r em,df nominato per duodtcuplum eiufdem, 

; > addtto femper f. 

• i, •• .« . * • . ?t; . 1 . 

S int A , impares ab vnitate > quorum folidis denomi- 
natae fint vnitates B > quarum multitudo a prima fit 
numerus C > & C, au dius binario fiat D ; & planus C D» 
iit E> cuius duodecuplus au dius 9 fit G>& ex denomi- 
natione E, per G, fiat fradlioH. Dico B,dTe aequales 
H . Sint I,K, vltimi, qui adhibentur in denominatione 

K a B; 

t . . , 
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3. 5. 1. 7. 

> i * • ; ■ • 

•TT m. • TXT 

D. 


K. r f2 : "P 


rj6 

' A. 1. ' 

B 

C. 3. D.y. K. ij. G. 189. H. T W 
Prop.4.i. B , ergo B, funt aequa! esaggregafo ex omnibus di fpo luis 
in A , vfque ad K , pmer vnirattm , & K , denominato 
-perpfanoplanuin fub K ,"t , 3 , & vnitate :& quia terni 
A , denominant fingulas B ; multitudo difpofitorum in 
• • A , vfqueadK, binario maior eft multitudine B, videli- 
cet numero C 5 ergo numerus C , eft multitudo omnium 
A , vfqi ad K, praeter duos extremos vnitktem , & K j & 
rrop.i.i. aggregatum eorumdem , praeter extternos ? eft dimidium 
apiani fu# C , & ajggregato extremarum Vnitaris, & K^ 
& quoniam inter vnitatem ,&K itiflarit' mtferniedrj 1 , 
quot vnitates/n C >ergoexceflus extremorum vnitatis, 
& K,ad 2. exceflum confequentiyra eftyHpjau&us vni- 
tate ad vnitdtem * & cdmpondndo, exedTds vnitatis , & 
K , au < 5 tus binario, vel aggregatum ex K,& vnitate ad 


2. eft vt C,au<ftu$ 2, videlicet D > ad vnitatem i;£>crmu- 
rati do q ; & conuerteodo, D, dimidius eft aggregati ex K, 
& vnitate;& planum CD> vel numerus E, dimidius eft 
Prop.x.z. plani fubC,& aggregato ex K,& vnitate; ergo E 5 eft 
dggregatum omtiium A, vfq; ad K, praeter extremosVni- 
tatem, & K : eadem ratione ».quig exce/Tus vnitatis , & 
K , ad 2. eft vr C, au&us vnitate ad vnitatem i diuiden- 
do,fcxccflus I, 3 c vnitatis ad2.eftvtC,ad vnitatem; 
permutandoqu e , & conuertendo, C, dimidiuscft excet 
fus I ,& vnitatis ,• & duplus C,au<ftus vnitate eftl;& 
au&us ternario eft K ; & compofttus ex 3. & quadruplo 
quadrati C, & o&uplo eiufdem C , videlicet compofttus 
ex 3. & quadruplo E , eft planus I K , & (multiplicando 
per 3. planum vnitatis & 3. ) compofttus ex 9, & duo- 
decuplo E , videlictc numerus G , eft planoplanum fub 
prop.j.». K, 1 , 3, & vnitate : ergo B , funt aequales E, denominato 
per G,videlicec fra&ioni H.Quod,&c. 

Theor. 
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Theor.ij. Prop. 14. 

Vfiitatwn, qua denominantur [olidis omnium » 

1 imparium ab vmtate , quothbet a/umpta i 
prima fu n minores duodecima parte vnt- 
. . tatis . 

„ * * • * i 

> r 

« * t\. ''i'. 

v " , tt* ' Tvr* rtT* ryr r 

D.4. B. 6 . A. 24. E. 288. F. 297. 

f 

O IntC^uotlibetirniijatcs denominat? folidis omnium 
»3 imparium alyvnitate iumpta» in multitudine numeri 

D , a prima . Dico C , aggregatas minores eiTe Fidt 

E , binano maior D » & planum B D , fir A ; cuius duode» 
cupiusE» qui audtus numcro9. fit F. Ergo A, ad F,mi- 
norfcm habet proportionem, quam ad E i & eft A , ad E , 
vt vnitasad 12. ergo A, ad F, minorem habet proportio- 
nem, quam vnitas ad 12. & A, denominatus per F,eft 
minor t ‘ t . Sunt autetnC, aggregatae aequales A,denomi- Pr.ij.»: 
nato per F;ergo C^aggregatae suc minores Quod, &c. 

Corollarium Primum. 

• . : f * * ; 

\ 

Vnde conflat •unitates denominatas /olidis 

* omnium impar tum ab •vmtate m w finitum 
difpojitas , Cf aggregatas ejfe finita exten- 
fionis . * • * 

Co^ 
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OOT. x. 

pr.14. X. 

Def. i*. 
Pr, 14, x. 


7S finaguidratur* 

Corollarium Secundum. 

t 

Patet etiam , quod vnitates denominata fili* 
disommum numtrorum abvnitate funt in 
aliqua multitudine d prima, qua implent 
propofitam extenfionem minorem extenfio- 
nedijpo fit arum earumdem in infinitum • 

t:- Thcor. 14. Prop. 15. 

t 

Vnitates denominata folidis omnium impa - 
rtum ab vnitate , dtfpofita tn infinitum , 
aggregata Junt aquales ~ • 

, 1 , 

,5 A ■ 1 ■ 

B— . C — D — H — F — G — H — I «— 


S ln^ia A,diTpolira? in infinitum, & aggregatae unita- 
tes denominata» folidis omnium imparium ab uni- 
tate. Dico A, squalem efie^V* Alias erit A, maior, ucl 
imnot^,. Sit maldrigiturinahqua multitudine fumprt 
f ai prima unitates in A,chfpofitae rmpfeut. T V : fit huiufmo- 
di multitudinis numerus B, quj unitate adie&a fiat C» 
tfrgo aliquotunitates in A.dHpofitr fumpta: a prima in 
multitudine numeri C, funt maiores ^ : quod eft abfur- 
• j dum; 
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dum: non eft igitur A, ma »or ^ . Sit minor, & data pro- Pr.ij.x. 
portione minoris iacquajiuiis A,ad T V, inueniatur al- 
tera maior, quae fit numeri I, quem numerus 12. metiatur 
per D , ad E , vnirate maiorem ;& jplius P, fit ncnuplus 
F; & inueniatur numerus G, qui metiatur numerum non Prop.7,».' 
minorem F,pcr fe ipfum auCtum binario, & fumantur 
vnitates in A , difpofirae a prima in multitudine numeri 
G j & aflumptarum fumma fit H: conftat H, efle portio- 
nem ipfiusA; & aequalem produdto ex numero G, in fe Pr.ij.z. 
ipfum binario au&um denominato per duodecuplum., 
eiufdemprodudtiacfdit0 9: quia autem produ&usex G, 
in fe ipfum binarioau&um non eft minor F» etiam deno- pr.44,1. 
minatus per duodecuplum ciufdem produdti addito 9.no 
eft minor F , denominato per duodecuplum F , addito 9 j 
& ( diuidendo vtrumq*, numerum fractionis per9.)non 
eft minor D’, denominato per duodecuplum D , aurium 
vnirare; eft autem I , duodecuplus D ;& I .audius vnt* 
tatceft E ; ergo H, non eft minor D > denominato per E: * »-t 

fed quia D , ad I, eft vt unitas ad 1 a-ucl ad unitatem; 

& 1 , ad E , maiorem proportionem habet , quam A , ad 
A ; ergo ex arquo in perturbata D , ad E , uel D , deno- 
minatus per E , ad on/tare* habet maiorem proportione, 
quam Aimaior igitur tft D, denominatus per E, quam A; 

& non eft H , minor D , denominato per E ; ergo H , eft 
maior A, pars toroiquod eft abfurdum:Non igitur A, mi- 
nor eft tV, neque maioriergo A, eft aequalis T VQuod,&c. 


V rurales denominat* fetidis omnium impa- 
rium ab vnitatt, quotlibet ajjumpla d pri- 


. t 



80 Quadratura 

ma ai f accedentes tn infinitum funt , vt 
quadruplum plani Jub numero multitudi - 
: nts ajfumptarum , & numero btnario ma- 
iore ad ternarium . 

* J • » 

) A — - - — — ■« B . ! ■ ■■— 

V Nitatum,quar denominantur folidis omnium impa- 
rium ab vnitate fint quotlibet alTumptf A, in mul- 
titudine numeri C,& fuccedentes in infinitum B, Pla- 
nus etiam fub C, & numero binario maiore fit D, cuius 
quadruplus F, & duodecuplus £ . Dico A , ad B , cfie vc 
F, ad 3. Et quia C, efi multitudo magnitudinum A ; & 
D,eft planus fiib£,& numero binario maiorci& E»du o- 
Pr. t*.t. decupIusDi ergo A, funt aequales D, denominato per E, 
pr.is.i. audtamnoueirario; & aggregatae A,B, funt aequales vni- 
tari denominata; per 12. Ergo A , ad aggregatas A , B, 
funt vt D, denominatus per E, auctam 9. ad & (mul- 

pplicandoper J2.) vt E, denominatus per feipfum au- 
ctam 9. ad vnitatem, videlicet vtE,ad E, au dium 9. & 
diuidendo per 3 , vt F , ad F, audtam 35 ergo diuideudo , 
A,adB,funt vtF,ad3. Quod,&c. 

Theor. 1 5 . Propof. 17. 

.0! i 

Vnitatum , qua denominantur folidis tmpa- 
. -• reum ab vnitate , quotlibet ajfumpta ad vU 
timam Junt , vt produtfum ex quadruplo 

u. * qua- 

0 
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quadrati multitudtms afumptarum 'uni- 
tate minuto tn idem quadratum autium 
duplo latens i ad fexcuplum etufdem lateris 
' audum ternario t 

C. 3. E. 4. G.24.M. 15.L. 27.D. ij. 

1 ij «prr r?T B' ttt E. 2 J 7 > K. 81. F. 189» 

S lot in multitudine numeri E, afiumprar A , vnitatcs 
denominata: folidis omnium imparium ab unitate; 

S uarum ultima B ; & fit G, quadratum ipfius F, audum 
uplo lateris eiufdcmj & M, quadruplum ciufcfem qua- 
drati unitate minutum > & L, fexcuplum ciuldcm E, au- 
dum 3. Dico A, ad B , efie ut planum G M, ad L. Sit 
H , duodecuplum G, aurium nouenario: confiat A, 
(quales efTe G , denominato per H : fiat C , unitate mi- 
nor E; & quadratum C, au dum duplo eiufdem fitD > 
cuius duodecuplus a udus 9. fit F[: quia C » cft unitato 
minor E , numero multitudinis A i confiat C , cflc mul- 
titudinem A, pra»terBi& A , prartcr B , aquales , effe* 
D, denominato per F : tandem fiat K, nonuplus excefius 
G, D; confiat etiam B, atqualem efic K, denominato per 
planum F Ff : & quoniam C , cft a:qualis E , unitate mi- 
nuto; quadratum C,eft aequale unitati , & cuadiatoE, 
dempto duplo E ; & (adicdo communi duplo C, uel du- 
plo E, binario minuto) quadratum C,una cum duplo C, 
uidelicet numerus D, a:qualis eft quadrato E, unitate 
minuto; eftautem G aqualis eidem quadrato audo du- 
plo E ; igitur excefius G,Dj eft duplus E , audus unita- 
te ; cuius triplus eft fexcuplus E, audus 3» huiufmodieft 
numerus L ; ergo L , cft triplus excefius G , D ; & excefi 
fus G j D > eft nona pars numeri K ; ergo ex a^quo L , ad 

L K, 


Pr. 13,*. 

Pr. 13.1. 
Pr-44.1. 
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C. 3. E. 4. C. 24. M. iy.L. 27. D. iy* 

A* T V iyr B-rrr E. 2 J 7 * K.81. F. 189» 

% 

K.cft vt j.adp.&conucrtcndo K, triplus cftad L: quia 
dix imus D , «qualem efle quadrato E, vnitatc minuto ; 
duodccuplus ipfius D , crt «qualis duodccuplo quadrati 
E , minuto 1 2; & (adicfto communi 9.) duodecuplus D» 
au&us 9. videlicet numerus F,eft «qualis duodecuplo 
quadrati E, minuto 3 i cuius tertia pars eft quadruplus 
quadrati E» minutus vnitate* huiufmodieft numerus M» 
ergo M , tertia pars eft ipfius F » & conuertendo F , rti- 
plus eft ad M ; videlicet» vt K,ad L » permuta ndoq;& 
conuertendo K , ad F » cft vt L , ad M ; ergo K , denomi- 
natus per F, «qualis cft L»denominato per M:quia etiam 
diximus A .«quales efle G, denominato per H»&B, 
«qualem K , denominato per planum FH ; ergo A,ad B, 
funt vt G , denominatus per H , ad K, denominatum per 
FH; & multiplicandoperH, vt G,ad K, denominatum 
per F i videlicet vt G , ad L , denominatum per M ; ergo 
f multiplicando perM,) A,adB, funt ut planum GM> 
ad L . , Quod , &c. 

I 

Theor. 17. Prop. 18. 

V nitatu,qui denominatur foltdis imparium ab 
vmtate y quehbet ajfumpta ad (uccedetes tn 
infinitum efl y vt ofiuplus numeri ordtnis 
afiumpta auttus 4. ad quadruplum qua- 
drati eiufdem vmtate minutum . 

Vni- 

1 - 


% 
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A * r ■»' r . , r - . . _ 

G 1 j E. $ D . 35. F. 7 

V Nitatum, <]u$ denominantur folidis imparium ab 
vnitate fit allumpta B; cuius ordinis nymerus Ej& 
ipfi B, fuccedentes in infinitum C ; fit etiam I) , quadtu- 4 
plus quadrati E, vnitate minutus ; & F, duplus E, au ftus 
vnitate; DicoJB, dd C, ellc vt quadruplus F, ad D . Ag- 
gregentur in A , tiun B , tiun quae ipfam B , praecedunt a 
prima:quia E, eft numerus ordinis Bjeftetia mulritudinis 
collc&arum in A: fiat G, aequalis quadrato E , au^o du- 
plo Jaterisciufdcmjquoniam igitur B,adA, funt vt/cx. p r . 17<I . 
cuplum E,au£Unn 3 j videlicet vt triplus F, ad planum 
G Di funtautein A» ad C» vt quadruplum G , ad 3 i & Pr lS >#i 
diuidendo per 4. v t G, ad £ i & multiplica ndo per D , vt 
planum G Di ad triplum D, denominatum per 4; ergo ex 
aequo B> ad C,funt vt triplus F,ad triplum D, denomina- 
tum per 4; & diuidendo per 3, vt F, ad D, denominatum 
per4i & multiplicando per 4, B, ad C 5 funt vt quadru- 
plus F» ad D. Quod,&:c. 

1 4 : *L i ' • ' • ; ■ ‘ 

.. .. : ^Tlvcor. 18. Prop. lp. 

C-.- - ■ ■ 

• ( ' ' * : 1 • ». • . ‘ ‘ ‘i ' ' 

Vnitatum , ejua denominantur folidis omnium 

imparium ab vnitate , cjuotltbct ajjumpta 
, : nona prtma, ad f accedentes in tn finitum 
' funt, vt planus numeri afumptarum y (f 
numeri binario maioris auttus duplo plani 
fub numeris afumptarum , & pracedcn- 
tium , ad planum fub numero praceden - 

L 2 num t 

\ 
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ttum , & numero binario maiore auftum 
femper fr aci tone in qua j. denominatur 
per 4. 

A. 3. B.2. L8. M. 12. 

D * * v c y r p . . - - 

tt tvt ttt E » T?r r?rr ^ — — — 

F. 15. K. 20. H.3J. G.189. I.429. ■; 

j 

V Nicaeum, quat denominantur folidis omnium im- 
parium ab vnitate fint aflurapti E, non a prima 
in multitudine numeri B, quas in infinitum fuccedcntes 
C i Se praecedentes D, in multitudine numeri A ; fit au- 
tem L, planus numeri B,& numeri binario maioris; & 
M, duplus plani fub numeris A, B; &F, planus numeri 
A, & numeri binario maioris . Dico E, ad C, e(Te vc ag- 
gregatum L, M,adF,au; 5 fcum£ vnitatis. FiatG,noue- 
nario maior duodecuplo ipfius F; & H,produ&uso? 
aggregato A, B, in numerum binario maiorem ; & 1 , 00- 
pr.ij.:. ucnario maior duodecuplo ipfius H: conftat D, aequales 
eficF, denominato per Gj & D,E>fimuIarqualesH, de- 
Pr.44.!. nominato per I;& E, a»quales nonuplo excefTus H, F, 
denominato per planum G I ; fit K, exceflus H, I; ergo E, 
ad aggregatas A, E, funt vt nonupIusK, denominatus 
plano G.ad H, denominatum per I; & multiplicando per 
I, vt nonuplus K , denominatus per G,ad H; & multipli- 
cando per 4. vt quater nonuplus, vel ter duodecuplus K, 
Pr.16.1. denominatus per G, ad quadruplum H i funt autem ag- 
gregati A, E, ad C, vt quadruplus H , ad 3; ergo ex 
arquali E,ad C, funt ut ter duodecuplus K, denominatus 
per G, ad 3; Se liuidendoper 3 , vt duodecuplus K, de- 
nominatus per G, ad vnitatem; & multiplicando per G, 
vi duodecuplus K, ad G, vel ad duodecuplum F,au &um 
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9» & diuidendopcr 1 2. vt K,adF,audhim T Vj vel£: & 
quoniam funcquatuor magnitudines A , aggregatum ex 

A, B, & numeri binario maiores ipfis, eodem cxceflTu B, 

fe fe excedenres i ergo planum fub maioribus, videlicet Prop.i.j. 
H, excedit plmum fub minoribus, videlicet F, plano fub 

B, & aggregato ex maxima ,& minima, videlicet cx bi- 
nario, B, & duplo A; planum autem fub B, & compo/ito 
cx b : nario, & B, eftL, & planum fub B, & duplo A, eft 
M; ergo exccflus H» F, videlicet K , eft aequatis aggrega- 
to L, M ; ergo H, ad C, funt vt aggregatum L » M, ad F, 
au< 3 um£. Quod, &c. 

- Theor. 19. Prop. 20. 

< * 

V nitatur» % qua denominantur (olidis nume- 
rorum Arithmetice difpofitcrum ab unita . 
te , cjuotltbet ajjumpta d prima, funt aqua* 
les fractioni , cuius numerator ett multi - 
plex plani fub multitudine ajsuptarum , & 
excefiu aucti excefiu , & binario , per eam - 
de multttudtntw, denominator vero multi- 
plex numeratoris per duplum compo/iti ex 
quadrato , (f numero excejfus , auflus du- 
plo quadrato compoftti ex eodem excejfu , 

& unitate. 


Sint 


Digitized by Google 


96 


JQiudratur* 

* i 

, Ai*** * * 1 

^ rr Trs-^Tiy s^rs- r*rr rrrr tvvnr 
B. 3. C. 7. D. 2 i. E. 24. P. 25. G. 2 6k 
L« 4. N. 22. I.24. H. 182. K.4368. 

S int A, vnitates denominata; folidisnumerorum Ari- 
thmetice difpo Erorum ab vnitare cum excefiu B, 
fumpta* in multitudine numeri C; fit aurem D» planum 
C B; & D, audtus B, fit E i quo lingulis duabus vnitati- 
busau&ofiarit F,6cG: conflat G,elTc aqualem plano 
C B, aufto B, & binario : & quia C, ell multitudo A ;& 
terni Arithmetice difpofiti denominant fingulas A ; ergo 
numerus binario maior C, efl multitudo eorum , qui 
adhibetur in denominatione fumptarum A; & propterea 
C, multitudo efl intermediorum, orarer extremos i fed 
quot funt intermedij, totuplex efl cxccfTus penulrimi , & 
vnitatis ad excefTum confcquentium ; ergo planum B C, 
videlicet numerus D,efl excefiuspcnultimi, & vnitatis* 
& D,au&us B, videlicet E, efl exceflus vftimi, 5 e vnita- 
tis; & E, audus vnitate videlicet F, efl vltimu£& G ag- 
gregatum extremorum F, & unitatis : ex du&u G, in C, 
Pr. 2, 1. fiat H; conflat etiam H , efTe duplum aggregati interme- 
dio! um . Sit I, duplum compofiti ex quadraro,Se numeb 
roBj & exdu&u H, in I, fiat K 5 de compofitum ex B, & 
unitar e fit L ; conflat L,effc fecundum Arithmetice dif- 
pofitorum ab unitate . Dico Aequales efTe H, denomi- 
nato per compofitum ex K,& duplo quadrati L . Fiat N, 
compofitus ex D,& vnitate ; confiat N,efic pcoulrimum 
Arithmetice difpofitorum ab-unitate; ergo difpofitionis 
Arithmetica; primi funt vnitas, & L ; ultimi u ero N, & Fi 
&exrrem< unitas, & F« quoniam unitas ad duplum B; 
pr.j.x, vc! H, ad duplum piani BH; vel dimidium H, ad planum 
B H, efl vt aggregatum intermediorum ad exceflum pla- 
ni N F, fuperL, planum unitatis, &L; efl autem aggre- 
gatum 
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gatum intermediorum dimidium H j ergo cxccflusplani 
N L , fuper L, eft planum B Hi & planum N F,cft aqua- 
le plano B H,& L ; & folidum LNF, eft «quale folido 
L B H, au<fto quadrato L,- quoniam autem L, eft «qualis 
B, & unitati; planum L B, eft «quale compoftto cx qua- 
drato B, & numero B; videlicet dimidio I ; ergo folidum 
L B H, eft «quale dimidio plani H I » uidelicet dimidio 
K ; ergo folidum LNF, ucl planoplanum unitatis, L, N, 
& F, eft dimidium K , audum quadrato L;ergoAfunt 
«quales dimidio H, denominato per dimidium K, au- 
ftum quadrato L; &’ multiplicando utrumque numerum 
fradionis pera.funt «qualrsH, denominato per K, au« 
ftum duplo quadrato L . Quod,&c. 

• Theor. 20. Prop. 21. 

VnitatiMi ejtu denominantur [olidis omnium 
„ Arithmetice difpofitorum ab vnitate^uot- 
libet a[umpt a a prima [uni minores vmia* 
te denominata duplo compojitt ex quadra» 
to, £? numero excefius . . 

C - - - 

, 1 

S int C, quorhber unirates denominata* folidis omniu 
Arithmetice difpofirorum ab unirate , fumpt* in 
qualiba multitudine a prima;< 5 r fit D.duplumcotnpofiti 
ex quadrato , & numero excefius difpofitionis Arithme- 
tica? . Dico C , minores efte unitate denomipata D.Sit 

E, 


r 


Pr.4.2. 
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E , mu ! tiplex plani mri Jtitudmis aflumptarum , au&i nu- 
mero cxcdfus, & binario, per earndernmu!tirudinenv,& 

F, multiplex E, per D » & G, duplum quadrati compoFti 

Pr. 20, i. ex eodem exccflu j& unitate; ergo C , funt aequales E, 

denominato per F,au<ftum G;&C, adunitarem funt 
ut E, denominatusperFjau&utnG, ad unitatem; uide- 
licct ut E j ad compofitum ex F , & G ; habet aurem E , 
ad compofitum ex F , & G , minorem proportione quam 
E, ad F;& E ,ad F, eft ut unitas ad Di uel ut unitas de- 
nominata per D j ad unitatem; ergo C , ad unitatem ha- 
bent minorem proportionem , quam unitas denominata 
per D , ad eamdem unitatem ; ergo C , funt minores uni- 
tate denominata per D. Quod , &c. 

Corollarium Primum.' 

t * * • * , 

pmm. y conflat vnitates denominatas [olidis 
omnium numerorum Arithmetice dtfpofi- 
torum ah 'unitate in infinitum difpofitas , 
(f aggregatas ejje finita extenfionts • 

Corollarium Secundum. 

pr.i&i. Tat et etiam , quod vnitates denominata /oli- 
dis omnium numerorum ah vnitate funt m 
aliqua multitudine d prima , qua implent 
propofitam extenfionem minorem cxtcnfto- 

nt difpofi tarum ear undem w infinitum • 

♦ ' Probi. 
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Probi. 2. Prop. 12. 

*Dat'ts tribus numeris y quartum inuenire , qui 
non minorem frtmo dato metiatur fer fla • 
num fui iffius, & alterius dati 9 auftum 
tertio dato v ' 


C« D*a» E< i68. Fi 2 f G.£ A.j. 

S int B,CyD , tres numeri dati, opportet inuenire 
quartum , qui metiatur numerum non minorem da- 
to B , per planum tui ipfius , & C, au &um D. Aggregati 
ex quadrato D , & quadruplo plani BC, fit radix qua- 
drata E i qua? diuidatur per duplum C , vt fiat quotiens 
F : item D, diuidatur per duplum C» vt fiat quotiens G, 
& fit A , non minor cxceflii F , G . Dico A , metiri nu- 
m erum non minorem B , per planum A C , au ttum D • 
Quoniam A , non eft minor excedi» F, G> ergo aggrega- 
tum AG»non eft minus Fi & (multiplicando per duplum 
C, ) duplum aggregati ex planis A C, GC, non eft mi- 
nus duplo plani F C : & quia G , eft quotiens diuifionis 
D, per duplum C; duplum piam GC, eft numerus D: 
item quia F,eft quotiens diuifionis E, per duplum C; 
duplum plani FC,eft E ; ergo aggregatum ex duplo 
plani AC , & D , non eft minus E i & quadratum aggre- 
gati ex duplo plani AC ,& numero D , videlicet aggre- 
gatum ex quadruplo planoplani quadratorum A, C, & 
quadruplo folidi ACD , & quadrato D , non eft minus 
quadrato E, videlicet aggregato ex quadrato D,& qua. 
: M druplo 


Digitized by Google 


Coroll. 
pr.ii. i. 


$ o Natu QtudrAtur* 

druplo plani B C ; & ( dempto prius communi quadrato 
D, nec non diuidendo per quadruplum C,) aggregatura 
folidi (ub C , & quadrati A > & plani AD, non eft mi- 
nus B : fed A , metitur aggregatum fofidi fub C , & qua. 
drato A , & plani AD, per planum AC, au&um Di ergo 
A , metitur numerum non minorem per planum AC » 
auflumD. Qnod,&c. 


Theor.21. Prop. 2j.. , , 


P^mtates denominat a (olidis omnium num* 
rorum Arithmetica difpofitionis ab vnita - 
te , di/pofita in infinitum , (f aggregata 
funt aquales vnitati denominata per du- 
plum compofiti ex quadrato , (f numero 
excejfus confequenttu eiujdem difpofitionis. 

A — — .. n „ , M .■ » L. 24, M. •. 

B — C — I— D — E— F — .N.16.O.3.P.J.G-— • 

. h ■ ■ — — — 

, •• •. ..... . . • . j 

S int in A , dffpofitjein infinitum , & aggregatae vnita* 
tes denominata folidis omnium numerorum Ari- 
thmetica» difpofitionis ab vnitatei & fit L , duplus com- 
pofiti ex quadrato, denumero exeeffiis confequentium 
ciufdem Arithmetica difpofitionis ; & M , fit vnitas de- 
nominata per L. Dico,quod A , eft aequalis M. Alias 
*• erit A ,maiof , vel minor M. Sit maiori igirurin aliqua 
multitudine fumptae a prima vnitates in A , difpofitas 
implent M : fit huiufinodi multitudinis numerus B , qui 

vnitate 


Digitized by Google 



' lArtthmettc * . pi 

vnitateadieda fiat C; ergo aliquot vnitates in A,difpo- Def.io. 
fira? lumptf a prima in multitudine numen C,fum maio- 
res Mj quod eft abfurdura : non eft igitur A , maior M . Pr. n.*. 
Sit minor, & data proportione minoris inaequalitatis A, Pr. u.i. 
adM , inueniarur altera maior, quae fit numeri I.quem 
b , metiatur per D , ad E , numerum vnitat e maiorfmi& 

& ipfius D, fiat multiplex F, per N 3 quadratum compo- 
fitiex cxceflii confequentium , & vnitate>& datis tribus t> r . J2 .z. 
numeris F, exceflu difpr firionts 0 ,& P, aggregato ex 
O , & binario , quartus inucniatur G , qui metiatur nu- 
merum non minorem F, per planum GO, audum P;& 
fumamur vnitates in A , difpofiraei prima in multitudi- 
ne numeri G ; & afiTumptarum fumma fit H : confiat H , 
elfc portionem ipfius A i & aequalem produdo ex mime. p r . 
zoG, in planum GO, audum P , denominato per mul- 
tiplex eiuldera produdi fecundum L, audum Ntquia 
autem ptodudusex G ,in planum GO, audum P> non 
eft minor Fj etiam denominatus pet fui ipfius multiplice pr.44.1. 
fecundum L , audum N , non eft minor F , denominato 
per multiplicem F, fecundumdl, audum N i & (diuiden- 
do vtrumq, numerum fradionis per N , ) non eft minor 

D, denominato per multiplicem D,fecundum L, audum 
vnitatejeft autem I, multiplex D, fecundum L^&I, 
audus vnitateeft E i ergoH , non eft minor D, denomi- 
nato per E ; fcd,quia 1 ) ,ad I,eft^t vnitasad I ,* vel vt 
M,(vnitas denominata perL,)advniratenv,& I,ad 

E , maiorem proportionem habet , quam A , ad M ; ergo 
exaequo in perruibata D,ad E, vel D , denetninarus 
per E , ad vnitatem habet maiorem proportione , quam 
A j maior igitur eft I> , denominatus per E , quam A ; & 
non eft H , minor D, denominato per Ej ergo H ,eft 
maior A ,parstoto, quod eftabfurdum : non igitur A, 
minor eft M, neque maior : ergo A, eft aequalis M. 
Quod,&c. 

M 2 Theor. 
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Theor. 22. Propof. 24. 

Unitates denominata [olidis numeroru Arith- 
metice difpo fit orum ab vnitate , quotlibet 
ajfumpta d prima ad [accedentes tn infini- 
tum f mt , vt produttus ex plano excejfus 
confiquentium Arithmetice dtfpofi torum , 
multitudinis ajfumptarum dutto tn fe 
tpfum auttum eodem excejfu , & binario , 
ad compofitum ex eodem excejju , & 
vnitate . 

A. 2. B.3. D.6. C.n. L.22. E.6&F.4.L12.G.254.H.1& 

R * * S - - - - _ . . , 

S int R, quotlibet vnitates denominata: folidis nume- 
rorum Arithmetice difpofirorum ab vnitate, cura 
exceflu B, iumpta: a prima in multitudine numeri Aifuc- 
cedentesvero in infinitum fintdifpofira:,& aggregata: 
in S •, 3 c planum AB , fit D i & D , au&us B, & binario fit 
C; & cxJu&u C, in A , fiat L.& ex L , in B, fiat E: 
confiat E, efie produ&um ex D,inC: fitF,compofitus 
ex B,& vnitate. Dico R, ad S, efie, vt E,adF.Duca- 
tur F , in B, vt fiat I : confiat I , efie compofitum ex qua- 
drato , & numero B : ducatur etiam F , in E , vt fiat G : 
quoniam E , eft produ&us LB ; ergo G , eft productus L 
B F i cfi autem I , productus B F j ergo G , eft productus 

Lis 
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L I : fiatipfius F, quadratum H: conflat R , efle aequales Pr. io. t. 
L, denominato per duplum G, autfum dupIoH >&ag- p r . ij, 2. 
gregatas R , S , atquales efle vnitari denominata? per du- 
pium I ; Ergo R , ad aggregatas R, S, ita fc habent vt L, 
denominatus per duplum G, au<Sum duplo H, ad vnira- 
tem denominatam duplo Ij & multiplicando per 2.vt L, 
denominatus per G,audum H,ad vnitatem denomina- 
tam per I ;& multiplicando per I. vt producum L I, vi- 
delicet G , dcnominaius per G, audum H, ad vnitatem ; 

& (multiplicando per G, au&um H,) ita fe habent R,ad 
aggregatas K s S , vt G , ad compofitum ex G , H > & di- 
v uidendo, R , ad S , ita fc habent vtGj adH» uidcliccc 
ut planum F E , ad quadrarum F j & ( diuidendo per F 3 ) 
funtR,adS,utE,ad F. Quodj&c. 


Theor. 23. Prop. 25. 

Vrodt4&us duorum laterum t fi maior > quam 
vt adeorumdem differentiam (it,vt minus 
latus ad vnitatem j & cxcejjus efl minoris 
lateris quadratus. 

A. j. ' C. 3» B.2. 

S int duae magnitudines A ,Bi quarum fit B, minori 
& differentia C. Dicoquod produdus AB, minu- 
tus quadrato B, adC, efl vt B,ad vnitatem . Quonia 
A , aequa lis cft aggregaro C, Bj produ&us AB, efl aequa* 
lis aggregato produtfi CB,& quadrati Biergoprodu- 

< 5 tus 
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&us ABjminutus quadrato B,eft aequalis produco C B$ 
cft autem produ&us CB,ad C , vt B , ad vnitatem i ergo 
produ&us AB , minutus quadrato B , ad C ,eft vi B,ad 
vnitatem. Qnod,&c. 

Theor. 24. Prop. 25 . 

Vnitates denominata [olidis numerorum 
Arithmetice dt[pofitorum , quotlibet a[ ' 
[umpu funt minores vmtate denominata 
[olido jub duplo excejju , & minimis nu- 
meris . 

B. 2. C. y. 1 8. E. m. F. 14. 

A rV nr* D. 

S int in A >difpo(it* quotlibec vnitates denominat* 
folidis Arithmetice difpofitorum i quorum primus 
B; fecundus C>& duplus exceffus confcquentium I) . 
Dico A , minores effe vnitate denominata folido BCD . 
Arithmetice difpontorum , qui adhibentur in denomi- 
natione vnitatum A , fint penultimus E , & vltimus F : 
ergo A ,funt*quales aggregato ex intermedijs .praeter 
B, F, dcnominatopcrplanopIanumBCEFiergo A, ad 
vnitatem funt , ve aggregatum ex intermedijs praeter B, 
F,adp!anoplanutn BCEF i videlicet proportionem ha. 
benteompofita ex proportior» bus intcrmedioru pra:tcr 
B, F, ad cxceffum planorum EF,BC>& huius cxcefius 
ad planoplanum BCEF :ert autem proportio interme- 
diorum praeter B, F,ad exceflum planorum E F , B C , 

eadem 
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eadem proportioni vniratis ad D ;& proportio ex ceflus Pr.aj.t. 
planorum EF, BC,ad planoplanum BCEF, minor pro- 
portione vniratis ad planum BC; vel multiplicandoper 
D, minor proportione D,ad folidum DBCiergo ex 
aequo proportio intermediorum pr^ter AF,ad planopla- 
num BCEF, minor ed proportione vniratis adfoliduna 
DBC > & aggregatum inrermedionim pr*tcr B, F, deno- 
minatum planoplano BCEF, videlicet A,minoreft vni- 
tate denominata folido DBC. Quod,&c. 


Corollarium Primum. 

t » 

Vnde conflat 'unitates denominatas f olidis fr-u.ii 
numerorum Arithmetice difpofitorum in 
infinitum difpofitas , (f aggregatas ejje 
finita extenfionts . 

Corollarium Secundum - 

• •• • ‘ • * . . i : 5 ^ 

, ' ; t! 

Patet etiam i cjucd 'unitates denominata foti- pm*i, 
dis numerorum Arithmetice difpc fit orum * . 
in altqua multitudine Junt d prima , qua 
implent prepofitam extenfionem minorem 
txttnfmt dtjpofitari earumdem infiniti • 

• V * • » 

Theor. 
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* 

Theor.z5. Prop.27. 

Vnitates denominat* [olidis numerorum 
Arithmetice dtfpofitorum in infinitum d$- 
fpofita , & aggregat* funt aquales vmtatt 
denominata [olido fub duplo excejju , & 
minimis numeris . 


A. a. B.j. C. 3. 

D G.Jg 

H K — 


S int numerorum Arithmetice difpofitorum minimi 
numeri A, B; quorum exceflus Cj & vnitates deno- 
minata: folidis eorumdemin infinitum difpofitae,& ag- 
gregata: fintin D; & vnitas denominata folido fub du» 
pIoC ,& plano AB, fitG . Dico D, ede aequalem G. 
Coroll. 1 . Alias erit D, maior, vel minor G : fit maior* igitur in ali- 
pr.ztf. i. q U a multitudine fumptae D , a prima implent G : fit 
i huiuTmodi multitudinis numerus H, qui vnitateadie&a 
Def.10. fiat K i ergo aliquot difpofita: a prima magnitudines D , 
Pr.ztf, *. fumptae in multitudine numeri K , funt maiores G» quod 
jeft abfurdum : non eft igitur D , maior G . . 

Sit p, minor G » & fit defectus 1 ; & vt I, ad G, ita fiat 
Jilani Ab, quadratus ad Q^& ex diuifioncQ^ perplanu 
Pr. 7 -*- A B, fiat M i & inueniaturnumerus N, qui multiplican- 
do fe ipfum au&um numero C , producat numerum non 
«' minorem 
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. T ■ 1 : . ; • . • • . :• .* 

t .. 

A. 2. Bi Ja O P C> 

D " *-■ ’ " 11 1 I G« 3^ 

T Q. M N 

1 * 

minorem M s & inter Arithmetici difpofitos inueniantur 
duo numeri confequentes O, P, maiores numero N,crgo 
etiam planum O P , maius eft plano numeri N , du&i in 
fcipfum an<5ium numero Cj& multo maius cft,quam M*, 
&fmultiplicando per planum AB,)pIanoplanum ABOP, 
maius eft folido A B M , videlicet numero Q » eft autem 
numerus Q, ad quadratum plani A B , vt G , ad I j ergo 
planoplanum ABOP, ad quadrarum plani AB, maiorem 
habet proportionem, quam G, ad Ii & per conuerfionem 
rationis, planoplanum ABOP, ad exceflum ciufdem fu- 
pra quadratum plani AB, minorem habet proportionem, 
quam G , ad D i habet autem cxcelTus planoplani ABO Pr. 1 j, t, 
P,fupra quadratum plani AB, ad exceflum planorum 
O P , A B , proportionem eamdem , quam planum AB, 
ad vnitatemj vel eamdem, quam vnitas ad vniratem 
denominatam plano AB;vel(diuidendoper duplum 
C,) eamdem, quam vnitas denominata duplo C,ad 
vniratem denominatam folido fub duplo C , & AB , vi* 
delicet ad Gjergo ex squali in perturbata planoplanum 
ABOP, ad excdTum planorum OP, AB, minorem ha- 
bet proportionem , quam vnitas denominata duplo C , 
ad Di& conuerrendo exceflus planorum OPAB,ad 
planoplanum ABOP, maiorem habet proportionem , 
quam D , ad vnitatem denominatam duplo Oeft autem 
aggregatum intermediorum numerorum Arithmetice 
difpotitorum inter A,P,ad exceflum planorum OP, 

AB, vt vnitus ad duplum C » vel vt vnitas denomina- 

N ta 
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ta dupIoC,ad vnitatem.ergo cx aequali in perturbata 
aggregatum intermediorum inter A, P , ad planoplanum 
ABOP, maiorem habe* proportionem , quam D,ad 
vilitatem * & aggregatum intermediorum inter A,P, 
denominatum planoplano ABOP, ad vnitatem ha. 
bet maiorem proportionem, quam D, ad eamdem vni- 
tatemj Ergo aggregatum intermediorum inter A»P, 
denominatum pianoplano ABOP, maius cft quam D s 


A. 2 . B. y. O — P — C.?. 



quot autem fimt inter A , P,intermcdij, totidem aflfii- 
mantur a prima carum vniratum , quae in infinitum-» „ 
, difpofita?,& aggregatae funt in D; quarum aflumpraium 

a gg re gatum fit K : conflat R , e(Te partem, vel portio- 
Pr.4 ». nem ipfius Di & confiat etiam R ,cfie aequalem 
aggregato intermediorum A , P, denomina- 
to per planoplanum ABOP? ergo R , 
cft maius D, pars toto, quod cft 
abfiirdum : non ergo D, cft 
minor G , neque ma- 
ior; ergo D, 
cft xqaaJis ipfi G - 
i Quod , &c. 

* 


Theor. 
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• " Theor. 2<J. Prop. 28. 

Vnitates denominata (olidis numerorum 
Arithmetice difpofitorum , quotltbet af- 
Jumpta ad Juccedentes in infinitum funt y 
*vt exceJJus plani , qui fit a maximis nu- 
meris adhibitus in denominatione affum • 
ptarum fupra planum , qui fit d minimis , 
ad idem planum d minimis contentum . 

A. 2. B. y. 8. c. 11. D. 14. E. 3. 

F * * * r. . - . - 

• vs T*r* Vj ’ ’ ' r 


N Vmcrorum Arithmetice difpofitorum fint A } B, 
minimi cumexceffu E 5 & fine F, quothbet af- 
fumptar , & aggregatae vnitates denominatae folidis 
numerorum difpofitorum Arithmetice ab A , B ; & in 
ipfarum F, denominatione fine adhibiti numeri C,D, 
maximi ; &ipfis F,fuccedentes in infinitum difpofitae, 

& aggregatae fint G. Dico F, ad G,efle vtexceffus 
planorum CD, AB,adpIanum A£. Quoniam F, fune Pr.4. t. 
aequales aggregato intermediorum Arithmeticd difpo- 
fitorum inter A , D , denominato per planoplanum AB 
CD i& G,fumaequafes vnitari denominatae folidofub Pr.»7. *. 
duplo E , & plano C D $ igitur F , ad G , funt vt aggre- 
gatum inuimediorum inter A, D, denominatum pia* 

N 2 noplano 
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A. a. B.y. 8 . C. Ii. # p*74» ’ \ E.f> 

rV m ttrt G. r 


noplano A B C D , ad vnitatem denominatam folido 
fub duplo E j & plano CD » & multiplicando per pla- 
num C D j<ftint vc aggregatum intermediorum A > D , 
denominatum plano AB, ad vnitatem denominatam 
duplo E ;& multiplicandoper duplum E,vtexceflus 
Pr.j.i, planorum C D, AB, ( eft enim cxceflus huiufmodi 
multiplex aggregati intermediorum inrer A, D, 

Vt duplum E, vnitatis) denominatus plano 
AB, ad vnitatem ; & multiplicando 
etiam per planum AB, funt F, 
ad G,vt exceflus planorum 
CD s AB,adplanum 
AB. Quod, 

&c. 


Tinis Libri Secundi, 
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De Additione Fra$rionum 

LIBER TERT1VS, 

In quo eorum, quae fuperioribus Libri* 
demonftrata fune , generaliora- 
traduntur principia. 

j 

• Theorema i. Propofitioi. 

^Difpofitis quomodoltbet magnitudinibus 9 *vt 
afumptts totidem femper fecundum ali- 
quem numerum , finguU excedant [m gulas 
procedentes fartter totidem fumptas ordu. 
nis eiufdem > ex denominatione hmufmodi 
excejfuum magnitudinum ordtnis etufdem 
fer producum tum ex magmtudimbus , 
quarum J unt excefus , tum ettam ex inter- 

tnedijs 
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medijSy fiunt fradtones , quarum aggrega- 
tum efl excejjus productorum totidem U- 
v tarum ab extremis hinc inde , denominatus 
per produfium dupli numeri Uterum ab 
t/ fidem extremis. 

A — B — C — D— E— F — G — H — 

I — K — L — M — N-— . P — 

Q,— R — S — T — X — Y — 

* , 

D lfpofitis quomodolibet magnitudinibus A , B, C, 
D , E , F , G , vt aflumptis totidem femper fecun- 
^Jumaliquem numerum, vtpotefingula? D, E, F,fupe. 
r ent lingulas totidem fumptas pra?cedcntcs A , B , C , & 
fimilirer E ? F ,C , fuperent B, C, D, & fic deinceps-, ex 
denominatione exceffus D,A,pcr produ&um earumdem 
excedentium D, A , & intermediarum B , C , fiat fra&io 
I ; & fimiliter ex denominatione exccffuum E , B j F , C ,* 
C, D; H , E,pcrprodudosBC D E,CDEF , DEFG , 
EFGH, fiant fiatliones K,L, M , N j & quotfunr A , 
B, C , vel D, E , F, &c. totidem fint extrema? maximr 
E,G,H,& minima? A,B,C» & ex denominationo 
cxcefTus produci extremarum hinc inde FG H > ABC, 
per produdtum omnium earumdem extremarum ABCF 
GH , fiat fra&rc P . Dico I , K , L , M , N , aggregatas 
«quales efle P . Ex totidcip femper confcquentibus A B 
C,BCD,&c. fiant produ&i Q^R>S>T,X,Y : quo- 
niam Q , cft producum ABCi & R ,produ<5him BCD » 
planum QR , eR producum cx produdis ABC, BCD » 
ergo A , D , & produ&us A B C D, funr homologi ratio- 
nis crufdcm laterum Q, R , & corumdcm laterum plani 

QR, 
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P*A.a4«o*»«mp. ABCD.4 vt 
cxceflusR , Q, ad planum QR icrgoexceuus D, A.dew 
nominatus produdo A BC D, videfket fodio eft 
«qualis cxccflui R , Q, denominato plano QR : fimili- 
ler demon Arabimus K >- L , M , N, «qua lescxceflihus S> 
RiT,SiX,T i Y,Xj denominatis planis RS,ST,TX, 

X Y i ergo colligendo I, K, L,M> N, itfnr «quales 
exceflfjbusconfequentium Q,R,S,T,X,Y» denomina- 
tis corumdon confcquentiu planis jvidelicct vni cxccf* Pr. 7, x» 
/oi extremorum Y, Q^dcoominatoeorumdcm extremo- 
rum plano Q_Y: eft autem Y, producum FG H» & Q, 
producum ABC;crgo excdlus Y, Q, denominatus 
plano QY,eft «qualis exceffui produdorumFGH » A 
BC , denoroinatoprodudo ABCFGH, videlicet fra- 
dioni P : ergo I, K, L, M , N * compofitoe , & aggregata? 
funt «quales P. Quod»&e. -■ 

; . . .•(.< : i ;;»**»*« i, •» Jf*r« r; 

Theor. 2. Prop. 2. ' • ■ ■ 


Difpopus Arithmetice magnitudinibus \excef- * 
Jus produtti quothbet laterum a maximis 
extremis , fiipra produfium totidem late- 
rum a minimis extremis , ad aggregatum 
productorum numeri laterum vnttate mi- 
noris faftorum ab ijfdem dtfpofitts confe- 
. cluentibus y frater primam , & vlttmam $ 
habet proportionem compofitam , tumexcef- 
jus dijpo(ittoms y tum etiam numeri multi* 

. . . tudmis 
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• tudinis laterum frodutiorum excedentium 
advmtatcm. . , 

JL 

» \ * * * 

A— B— C— D — E— F— G— H— 

t 

« ’ • 

S int Arithmetice difpofira? quotlibet magnitudines 
A, B , C, D, E, F, G, H ; & a maximis extremis fiat 
produftum trium laterum FGHj&a minimis extremis 
produ&um totidem laterum ABC. Dico cxceflum pro- 
duftorum F G H , A B C , ad aggregatum produ&orum 
duorum laterum , qui fiunt a confequentibus , preter 
primam , & vlrimam A , H , videlicet ad compofitum ex 
planis BC, CD, DE , EF, FG, habet proportionem 
compofitam , tum exceflus B , A , tum etiam ternarij nu- 
meri multitudinis laterum F, G, H, ad vnitatem . Sit E , 
in difpofitione propofita proxima minor F : quoniam 
exceflus H , E, ad excefliim B, A, efl vt 3. multitudo nu. 
merorum F,G ,H,ad vnitatem 5 addita communi pro- 
portione exceflus B, A, ad vnitatem, ergo exceflus H,E, 
ad vnitatem habet proportionem compolita , tum excek 
fus B, A, tiim ternarij ad vnitatem : ducatur E, in proxi. 
mas maiores magnitudines F, G, vt fiat EFG, produ&us 
totidem laterum , quot eft FGH; ergo planum FG, ad 
produ< 5 tumEFG,eft vt vnitas ad E,- eft aurem produ- 
ctus EFG , ad produdhim FGH , vt E, ad H; & diuiden- 
do, produ&us EFG, ad cxceflum produ&orum FGH, 
EFG, fre E* ad cxceflum H, Et ergo ex arquali planum 
FG , ad excefliim productorum FGH ,EFG,ert vt vni- 
tas ad excefliim H , E ; & conuertendo , exceflus proflu- 
xorum F G H , E F G , afl planum F G , eft vt exceflus 
H,E,ad vnitatem: fimiliter demonftrabimus , quod 
finguli exceflus profluxorum EFG,DEF,CDE, BCD, 
ABC , ad finguJa plana EF, DE, CD, BC, AB , funt vc 

exceflus 
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cxceflus H , E , ad vnitatcm : ergo colligendo , c xcc (Tus 
produ&orum FGH, ARO, ad aggregatum planorum 
•AB,BC,CD , DE, EF , FG ,eft vt excefliisH, E, ad 
voitarem ; videlicet ^>tdportioi)^n habet ccmpofiram, 
tbm exceflus B , A, tum etiam numeri multitudinis late- 
lum F , G , H , ad vnitatcm . Quod , &c. 


Theor. 3. Prop. 3. 


Dijpofitts Arithmetice quot libet magnitudini- 
insanitates denominata produftis totidem 
: femptr conjequentium , Junt aquales aggre, 
gato productorum numeri laterum bmar io 
\ minoris , fa&orum ab ijfdem dtfpofitis con - 
feqqentibus* prater primam, & ultimam, 
denominato per planum fub duobus toti - 
' dem hinc tnde extremarum produttis nu - 
\ meri laterum vnitate minoris . 


A — B — C — ■ D — E — • F — * G — • 

; H — I — K — L— M— ; 

N — O — P — Qj- : R — 

«t » . 

S Intdifpofitaj Arithmetice magnitudines quotcunq; 

A,B,C, D,E,F,G»& vnitates denominata pro* 
dudiiscarumdcm(ex.gr.)quaternarumfint H, l,K, l,s 
& aggrtgatum productorum ex binisijfdem , prarter p/i- 
Oiam A j& y]tnnam { G ^denominatum per planum fub 
t :L> - O duobus 
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r A — B — • C — D — E — F — G — 

H — I — K — L — M— 

N — O — P — R — 

duobus rcrnorum laterum hioc inde extremorum pro- 
ductis ABCEFG, fit M. Dico, quod H,I, K, L, funt 
«quales M. Sumantur A,B, C, D, E, F,G , ternae; & 
lingularum, quae ternf fumuntur excefius fupra lingulas 
praecedentes denominentur produ&isearumdem,qua- 
rum funt excefius , & intermediarum (qui pcodu&i fime 
finguli quaternorum laterum )vt fiant fra&iones N> O, 
P ,Q, & excedas produ&orum d ternis hinc inde extre- 
mis EFG , ABC , denominatus omnium earumd£ excrc* 
Pr. s.j. morum produco ABCEFG, fit R; ergo N»0,P,Q., funt 
«quales R : & quia N,0, P >0^ finguli funt excefius 
carum, qua» terna; fumuntur cfenominatiprodu&isqua- 
ternarutn ( vt excefius D, A, denominatus produ&o AB 
C D , ) & H, I, K, L, fingulae funt vnitates denominatae 
fimiliterj ergo finguli N,0,P, Q^ad fingulas HV^lGL, 
funt vt excefius D, A , ad vnitatem ,* videlicet proportio- 
nem habent compofitam excefius D,A,ad exccffimi 
confequentium B , A , & huius ad vnitatem : eft autem 
excefius D , A ,ad exceffum B, A, vt $.ad vnitatem; ergo 
exceifus D A ,ad vnitatem habet compofitam propor- 
tionem iuin excefius B, A, tum etiam 3. ad vnitatem: 
Pr. 1 5. quicompofira eadem eft proportioni excefius produ- 
dorum trium laterum ab extremis fagorum EFG, ABC, 
ad aggregatum produdorum ex binis ijfdem, pr*tepA, 
G j & ( diuidendoper produdfcum omnium extremarum 
ABCEFG,) eadem eft proportioni R , ad M : ergo 
finguljr magnitudines N, O, P, Q, ad fingulas H , I , K , 
L,funtvtR ,adM;&colligendoomnes, N,0, 
ad omnes H,I,K,L,func vt R, adM»& permutan- 
do j. 
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do , quia N,0, P, Q^funt aequales R; etiam H, J, K, L, 
Amk aequales M r Quod , &c. 

Thcor. 4. Propof.4. 


‘Dtfpofitis Arithmetice quothbet magnitudi- 
nibus, •unitates denominata produdis to- 
tidem ftmptr in dtfpo/ittone ,/unt minores , 
quam vt ad vnitatem habeant proportio* 
nem compofitam *vnitafis tum ad produ- 
cum ex minimis numeri laterum vnitatt 
, minoris , tum ad numerum later u eiufdem 
produftt , tum etiam ad excejjum dtfpo • 
fitioms Arithmetica. 


• »«;« 



S lot dMpofitar Arithmetici quotfibet magnitudines, 
quarum B,C,D, minima? i & E, F,G, maxima? , 
eum exccrfu Hi&voiraces denominat* produ dis qua- 
tuor fcmperJaierum fint A. Dico, quod A,funt mino* 
res , quim vt 'ad vnitatem habeant proportionem com- 
pofitam vnitatis tum ad produdum BC D , tum ad 3.011- 
merum laterum B,C,D,tutn etidra adH. Quoniam B , 
C,D,&c. funt Ajrithuieticc difpofit* , ergo A , Tunt Pr. 3 . 3 . 
aequales aggregato produdorum duorum femper larcru 
ex ipfis difpofitispmcr B , G , denominato per planum 

O 2 cx 
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cx produ£b'strkmr^erurp BCD, EFG: ergo A, ad vni* 
tatem funt vt aggregatum procfti&orum duorum femper 
Jaterurn tx difpotitis praei cr B,G , ad planum cx produ- 
j^srriunUatauqiBC D , EFG j videlicet prriportia!ji , §i 
habent compotitam didti aggregati produ&qrpm duo- 
fum brerum d confequerftibus pnrrer B,'G> ad differen- 
tiam produ&orum trium lamumajb cxuanisJEFCS BC 
D, & huitifmodi differentia» a d eorur,ideqi^)rpdu,^torum 
Pm ?. planum BCDEFG; aggregatum autem produaorum 
duorum laoernm £coiffcqut<ftihtts ad differentiam pro* 
dudorumrriumbreruq ab extre^nis progortionerqha- 
bet compeditam vnitatis tum ad 3. numerum laterum B 
OD, thmetiam ad H \ fcrgo A‘,ad vniraeem habent pro- 
portionem compotitam vnitatis tum ad H % & 

dfHerentireprocJu< 5 lorum EFG, BCD,adprodu&um 
fr • '-f *• BCDEFG : quoniam autem produ&uihBCbEBG, 
maius efl quam vt ad differentiam produaorum EFG, 
BCD , eamdem habeat proportionem , quam prodo £hii 
B-G D, ad vnitatemi eomiertendo ,dtfferentiVprqdit* 
florum EFG, BCD, ad producum BCDEFG, mino- 
rem habet proportionem >quam.vnftas ad producum 
BCD j ergo ( addendo communem propdrtioncm com» 
, potiram vnitatis titmadj.tum etiam ad H,) A,funt 
minores, quam vtad vnitatem habeant propor- 1 
tionem compotitam vnitatis chm ad produ- **'' 

« 4Uim BCD, tiim ad 3 . numerum*' 
laterum BCD, thm etiam 

• adH. Quod,&c. - - > 

‘ . * 

. m * « 4 • * ‘ # ‘ . - 
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Corollarium Primum. 
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t^nde conflat , quod •vnitates , qua denomi- 
nantur produftts totidem fempcr magnitu- 
dinum Arithmetice difpcfttafti , quotl/bet 
ajfumpia fiunt minores initate denomina- 
ta Joltdo jub produfto d minimis numeri 
laterum vr/itate minoris ,foAeodemJat6r 
T! rum numero , & jufy exafifu difpojttknis . 
e wv.VV:\.v. In 5 » \\-:v'.wn c s7»^v,*N»‘ub«i 

■ Corollarium Secundutti P 




.»*»> «' 1 .f V’ »\ V- « h *. \\ 


Conflat frater ea , quodvnitafes, qua &no- Pr -^* *• 
mtrianiat produiHs^ibtufom'* fi \ iPtina- 
**’ gmtudinum Artthmetict Ordinator ftH*» in 
tnfimtum dtfpofita ? & aggregatafunt 
... cxtenfioms finita* , & l 


Corollarium Tertiuro 


- H 
l 

- H 


Manifeflum tandem eft, quod 'unitates ^qu a vt. ,6,u 
• denominantur produftts iottdm fehtper 

mtgni* 
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magnitudinum Arithmetice ordinat aru , 
in aliqua multitudine junt £ prima, qua 
propofitam implent extenfionem minorem 
extenfione difpoficarum earumdem in in- 
finitum. 

• ■ ■* t • 

• . * , \ • 

Theor. 5. Prop.j. 

• ... ... 

Difpofitis Arithmetice magnitudinibus , vni- 
i tatts denominata produdts totidem femper 
in dtfpofitione , ordinata in infinitum , & 
compofita ad vnitatem habent proportio- 
nem compofitam vnitatis tum ad produ- 
y &um ex minimis numeri Uterum vnitati 
minoris, tum ad numerum laterum tiufde 
t , produ&i , tum etiam ad excejfum dsfipo- 
. fitioms Arithmetice. 



X^ Agnirudinum Aridyn^jy^e difpofitaruin infioi- 
IVl tum fint minimae ABC 5 oc cxccfTusDivnirates 

autem denominatae pr«du^'J ^uatoor fempaiaterum 

ordi- 
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ordinentur, & aggregentur in E. Dico, quod E, ad 
miratem habet proportionem compofitam vnitatis tum 
ad producum ABC,tiim ad ^.rmmerum laterum ABC, 
tum etiam a«J excetfum D. Alias E , maior, di vel ini» 
fK>r,quam vtad vnitatem habeat camd em proportione* 
compofitam : fit maior ; & fit cxceflus F i & ab E, dedu* 
dio F , relinquatur G> ergo G , ad vnitatem habet prxdi- 
dlam proportionem compofitam : quoniam E , maior eft 
G » ergo in abqua multitudine fumpta? a prima magnitu- coroI!.j. 
dinesinE, difpofitximplent G : fithuiulmodi multitu- prop.vj. 
dinis numerus H i qui adieda vnitate fiat I iergo magni- Dcf. io. 
tudines in E,difpofira’ fumpta? in multitudine I,func 
maiores G i videlicet funt maiores , quam vtad vnitate 
habeant prxdidam proportionem compofitam i quod Coroll. r. 
ell abfurdum : ergo E , non eft maior, quam vt ad vnita- prop.4 •*. 
rem habear proportionem compofitam vnitatis tum ad 
produdum ABC, tum ad 3. numerum laterum ABC> 
tum etiam ad excefium D • 

G 1 1 1 x i ' m 1 >■ m 1. ■ 1 «■ 

M N R «D-* 

; • • p 

Sit E , minor G ;& fit defedus F ,* 8t vt F , adG.ita 
fiat produdi ABC’, quadratus ad Q; & ex diuifio- 
neQ, perprodudum ABC, fiat quotiens magni- 
tudinis M, tamquam produ di totidem laterum sequi- 
lium , quot funt ABC, latus inuenntur, vtpote radix 
cubica, quar fit N i& inter magnitudines Arithmetice 
difipofitas inueniantur tres, veJ quot funt A , B,C , toti- 
dem magnitudines confcqucmes O, P ,S , maiores prjp- 
dida radice N : ergo produdum O, P, S , maius ei) pro- 
du do totidem laterum srqualium ipfi N , videlicet ma- 
gnitudine 


1X2 
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*• 

gnitudine M-, & multiplicando per produdum A B C, 
produdum ABCOPS , maius eft produdo ABC.M , vi. 
dehcet Q; eft autem Q, ad quadratum produdi ABC, 

• s ve G, ad F;er»o produdum ABCOPS, ad quadratum 

* produd» ABC , maiorem habet proportionem, quam G* 
adFidcpcrconuerfionem rationis , produdum ABCO 
PS , ad cxceffuni eiufdem fupra quadratum produdi A 
BC , minorem habet proportionem , quam G, ad E; ha- 
Pr.»y.t. becaut£m exceflus produdi ABCOPS , fupra quad a- 
Ium produdi ABC, ad exceflum produdorum OPS, 
ABC , proportionem eamdem , quam produdus ABC , 
ad vnicatem ; qua communi adieda , produdus ABCO 
PS, ad exceflum produdorum OPS, ABC, minorem ha- 
bet proportionem ,<juamcompo(?ea G ,ad E , & produ- 
Prop.i.j, di ABC , ad vnitatem ; fed exceflus-produdorum OPS, 
ABC,ad aggregatum produdorum duorum lacerum 
confequentium inter Arithmetici difpofitas praeter A, S» 
habet proportionem compohtam tum j.numeri laterum 
ABC, tiirtf etiam exceflus D * ad vnitatem ; qua etiam 
communi adieda, produdus AB.COPS, ad aggregatu» 
produdoruth duorum laterum, confcquentium praeter 
A, S, habet minorem proportionem, quam compofita 
, ad E , & producti ABC » ad vnitatem , necnon com- 
pofita tum ‘numeri ?,tuin etiam exceflus D,ad vnitatem; 
At cfl oompdfiea tum producti ABC , tum numeri 3.tum 
-etiam exceflus D,ad vnitatem aequalisproportioni v ni- 
taris ad G ; quae compofita proportioni G , ad E , facit 
proportionem v.nitatis ad E ; ergo productus ABCOPS, 

'j ..'.'i.. ad 
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ad aggregatum productorum tuorum laterum confe- 
qutnrram praeterAySrhabet rrrrnormi proportionem , 
qinim^mrasadE r rctfprodtrdu? AB€GPS>ad aggre. 
gatum produftorum duorum laterum confcquemium 
praeter A , S , eft vt vnitas ad aggregatum produflorum 
duorum laterum confequentium prrtter A , S , denomi- 
natum produ&o A BCOPS , qua? quidem fra&io voce- 
tur R j ergo vnitas ad R, habet minorem proportionem# 
quam ad E j & propterea R , eftmaior. E : tandem quot 
funt produtii duorum laterum confequentium praeter 
A, S, totidem afturaantura prima carum vnicatum, qua: 
in infinitum ordinatae funt, &compofitae in E: confiat Prop.i.j, 
R , efle aggregatum huiufmodi affnmptarutn ;& propte- 
rea R , efle portionem extenfionis E, maiorem, minoris i 
quod eft abfurderm: non ergo E, minor eft, neque maiorj 
ergo idem eft* quod ad vnieatem habet proportionem 
compofiram vniratistum ad produ&um ABCy tiim ad 3. 
numerum laterum ABC, tiim etiam ad exccfium D . 
Quod,&C. • - • ■ :j '> 


* . . 

Theor.5. Prop. 5. 

- *v : i .. I» ... .1 


ii: '\ 


In fafladi/pofoione continua magnitudinum 
procedentium tn injinttu , different ta deno - 
minata planis dtfpoftla j & aggregata in - 
' finita funt aquales unitati denominat a ma- 
1 gmtudine , qua eft principium difpofit torus . 

S Itdifpofitio continua magnitudinum procedentium 
in infinitutnab Ai& differentia? denominat ae planis 
. < 0 4 P in 
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in huiufmodi difpofitione ordinentur in infinitum, & 
componantur in fi. Dico quod B, funt «quales vnitati 
denominata? per A . Sunt enim fi «extentionis finita?: 
nam affumptis quotiibet a prima , & in denominatione 
vltim«affumptanimadhibita C,vna ex difpofitisab A: 
tt.j.u confiat afiumptas aequales cfie differentiae C , A , deno- 
minata? plano C A ; & ad vnitatemfc habere vt differen- 
tia C , A , ad planum C A conuerteodo, vnicatem 
cfie ad afiumptas vt planum CA , ad differentiam C, A : 
fed maiorem habet proportionem planum C A , ad diffe- 
rentiam C, A, quam A, ad vnitatemi ve! maiorem quam 
vnitasadvmtatemdenominatamper A; ergo unitas ad. 
affomptas maiorem habet proportionem quam ad uni- 
tatem denominatam per A ; & propterea quotiibet af- 
Pr.r *. *• fumpta?funt minores vnitate denominata per A: ergoB, 
funt extenfionis finita?. Igitur fi B , non funt aquales 
vnitati denominat» per A, ncceffario maiores erunt, vel 
minores ; ponantur maiores i & quoniam B, funt exten- 
Pr.itf.r. fionis maioris vnitate denominata per A; fumi pofiune 
in aliqua multitudine a prima, vt impleant vnitatem de- 
nominatam per Ai fit huiufmodi multitudinis numerus 
Dcf. t®. D, quiadie&a vnitate fiat Ei ergo B , fumpta? in multi- 
tudine numeri E , funt maiores vnitate denominata per 
A ; quod eft contra ea , qua? fuperius demonftrata funt : 
non ergoB , funt maiores vnitate denominata per A . 

Supponantur minores ; & fit defectus F, & ut F,ad 
unitatem denominatam per A , ita fiat A , ad G i & inter 
numeros difpofitos ab A , inueniatur C, numerus maior 
G i ergo C , ad A, maiorem habet proportionem quam 

G , ad 
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C >ad A;uclqu3m unitas denominata per A,adF;& 
pcrconuerfionem rationis, & conucrtendo, exceflus C, 

A, ad C, maiorem habet proportionenrquam B, ad uni- 
tatem denominatam per A; fedC,ad planum AC, cfl ut 
unitas ad A , uc! ut unitas denominata per A, ad unita- 
tem,- ergo ex squali exceflus C,A,ad planum AC, maio- 
rem habet proportionem quam B , ad unitatem: eft aute 
exceflus C > A , ad planum A C, ut exceflus C, A, deno- 
minatus plano A C , ad uniratim ; ergo exceflus C A , 
denominatus plano AC, ad unitatem habet maiorem 
proportionem, quam B,ad unitatem : Aflumantur ex 
Tra&iombus difpofitis in B,tot ut interaflumptas habea- 
tur ea , in cuius denominatione adhibetur magnitudo C; 

& aflumptarum fit aggregatum H : conflat H , efle por- 
tionem B;& efle squalem exceflui C, A, denominaro Pr.7.1. 
plano AC ; & propterea H , ad unitatem habere propor. 
tionem maiorem quam B ; & H , maiorem efle B, partem 
toto; quod efl abfurdum:non ergo B,funt minores uni. 
tate denominata per A ; fed neque maiores: ergo B, funt 
aequales unitati denominata? per A . Quod , &c. 

• ***"*• 

Theor. 7. Prop. 7. 

Dijpofitis quomodolibet magnitudinibus pro- 
cedentibus tn infinitum , vt afiumptistoti * 
dtm femper fecundum altejuem numerum 
ftnguU excedant fmgulas procedentes pa- 
riter tottdem fumptas ordtnis etufdem \tx 
denominatione buiufmodt excefjuum ma- 

P 2 gnttn- 
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gmtudinu ordinis eiufdem ptr produftum 
tum ex magnitudinibus , quarum Junt 
exce/sus , tum etiam ex tntermedijs fiunt 
fracltones, qua in infinitum difpofita , €5* 
:• i aggregata funt aquales vmtati denomina- 
ta produfio totidem magnitudinum , qua 
funt in principio difpofitionis f - , 

i • * l ' * * ; , . » ' • # ■ . ' * 

A.B — C — D—E -O — P — R — S — 

F — 

I. G— H V 


S it A , difpofitio magnitudinum in infinitum proce- 
dentium , ut fumptis exempli gratia ternis quibusli- 
bet , finguhe excedant fingulas praecedentes ordins 
eiufdem i & fint primae tres B,C» Di & quarta fequeas 
E ; & fit F , difpofitio infinitarum fra<ftionum, in quibus 
praedi&icxcefsus denominantur producis ex magnitu- 
dinibus tum excedentibus, ttmi inter medijfi quarum fra- 
ctionum prima eft excefsust, E, denominatus produco 
BCDE. Dico quod F, aequalis eft unitati denominata 
prodtuftoBCD . Eft enim F, extenfionis finitae : oamaf- 
lumprisin F,quotIibetaprima in denominatione ulti- 
tria aftuniptarum adhibeantur O, P, R, S, magnitudines 
in A,difpofitaei& ex ternis confcqucmibus,BCD,C DE, 
alijfq,- deinceps difpofitis in A , utpote etiam^cx P R S , 
fiant produ&i G , H , & deinceps alij , vtpote etiam V s 
,, r quorum difpofitio in infinitum fit Ij conftataflumptas 
aequales effe differentiae V, G, denominatae plano V,G, 
& ad vnicatcm fc habere vt differentia V, G, ad planum 

G V» 
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G Vi & conuertcndo , vnitatem cflc ad affumptas vt Pr.jy. i 
planum GV >ad differentiam V ,G : fcd maiorem habet 
proportionem planum GV ,ad differentiam V,G, quam 
G ,ad vnitatem ; vel quam vniras ad vnitatem denomi- 
natam per G > ergo vnitas adaflumptas maiorem habet 
proportionem quam ad vnitatem denominaram per G i 
& propter ea quoti ibet affumpr» funr minores vnirate 
denominata per G : cigoF ,df finit» extenfionis. Pr»* Pr. ij.i 
terea differenti» denominat» planis in I , di/ponantur 
in fcrieK; quarum prima eft excefTusH , G , denomina- 
tus plano GH : & quoniam magnitudines A, procedunt 
in infinitum i etiam produ&icarumdcm I , procedunt in 
infinitum, ergo K, eft extenfionis finit» j & »qualis pr^.j, 
cfl vnitati denominat» per G : & cum G, fit produ&um 
B, in GD > & Id, produdtum E, in C D ; erit pia. 
num GH , prodti&um B C D E , in CDi ergo GH,& 
planum G H , funr homologa rationis eiufdem B,E ,& 
produci BC DE : ergo cxccfius Fi, G, ad planum G H , 
cft vt cxccfius E, B, ad pi odu&um BCDE ; & fra&io, in 
.qua cxccfius H, G , denominatur plano G H , videlicet 
prima difpofitarum in K,»qualis cft fra<£lioni,in qua 
cxcefitis E , B, denominatur produ&oBCDE , videlicet 
prim» difpofitarum in Fifimilirer demonflrabimus eafdc 
fingillatim magnitudines tiim in K,u'im inF,efiedifpo* 
fitas,& funt amb» difpofitiones K, & F,extenfionis 
finit», vt probauimus; ergo K,& F, congruunt 

inter fc : cum ergo K,fit »quahs vnitati deno- * 

minat» G , videlicet produ&o B C D i 
etiam F,eft »qual;s vnitati deno- 
minat» produtfto BCD* 

Quod,6cc. 

# 




\ 


r* 
I b 


i l - 

t / 


** < 


Probi. 


I 


Ptyua JQuddraiura 


Iit 

Probi, i. Prop. S. 


Datis extremis in Aqualibus , intermediam 
inuenire , cuius , & *vnius extremarum 
differentia plano denominata (it aqualis 
alij data magnitudini , qua fit minor diffe* 
r entia extremarum plano denominata. 


A. 8. 







D Ara? fi nt inaequales extrema? A, Bj quarum diffe- 
rentia plano denominata fit C;&dara fitalia_. 
magnitudo D, minor C. Opportet extremas A, B, inter- 
mediam ihuenireicuius,& A .differentia plano deno- 
minata fit aequalis D . Vel eft A , maior B;vel minor : fic 
maior ; & ex multiplicatione DA, fiat E; qui au dius vni- 
tate fit F i & per F , diuidendo A, fiat quotiens G. Dico, 
quod G , eft intermedia A , B , & quod exceffus A , G , 
plano denominatuseft «qualis D . Quoniam G, multi- 
plicando F, producit Aj& multiplicando aggregatum E, 
& vnitatis producit aggregatu plani GE, & G;eft autem 
F, «qualis E, & vnitati; igitur A, eft«qualisp!ano GE , 
& G » & A, eft maior G * ergo communi ablata G , 
cxceflus A, G, eft «qualis plano GEj& diuidendoper 
G > exceflus A , G , denominatus per G . eft «qualis E » 
videlicet plano DA ; & diuidendo per A, exceflus A,G, 
plano denominatus eft «qualis D : non eft autem G » 
a?<jualis, nequeminorB; nam cxcefius A, G, plano de- 

nomi- 
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■ominatus , videlicet D, a?qualis dTet vel maior C, con- 
tra hipothcfim > ergo G , eft intermedius A, B ; & cxccC- 
fus A , G , plano denominatus efl a?qualis D . Sit A, mi- 
nor Bi&conuertendo, B, maior A j&' quoniam D>efi 
minor Cjfit defeftus H ,& inucniatur E, intermedius 
B, A, vt exceffus B, E , plano denominatus aequalis fiat 
H : quoniam A, E, B, funt magnitudinescontinue difpo» 
fitaej aggregatum differentiarum A, Ei fc, B,planis deno- 
minatarum efl aequale C > videlicet aggregato D, H i efl 
autem differentia E, B, plano denominata aequalis Hi 
ergorefidua differentia , videlicet dcfe&us A , E, plano 
denominatus efl aequalis D . Quod,&c. 

< r ‘ ■“ ’ . ! 

• Theor.8, Prop.p. 


In continua dtfpofttione magnitudinum in fi - 
nitarum inter extremas qua/ piam ma« 
gnitudines ah *vna ad alteram proceden- 
tium , dtjj er entia planis denominata difpo- 
fita in infinitum, & aggregata, funt aqua- 
les voi differentia extremarum plano de- 
nominata. 




G- 

x 



S int difpofirae quomodolibet magnitudines infinitae 
in continua diif ofitione procedentes inter extre- 
. . mas 


Digitized by Google 



120 fJuddrdturd 

* r *. i * * . I " ■ # . 

A D — E B— - L — F — G — 

C. . 4 H ' 

P - * : N 

. : . i . • ' 

mas A, B, ab A, qux fit in principio difpofitionisadB; 
& infinitae diffjrenriaeplanisindifpofitionedenorninatp 
aggregcnrur in G } & fit L , differentia A, B ; & ex deno* 
minacione L , per planum A B, fiatH , Dico, qu6dC , 
eft aequalis H i Eft enim C , exrenfionis finita? : nam aG' 
fumpmin C ,quorlibet d prima in denominatione vlti- 
ma» affumpearum adhibeafitur D> E, magnitudines inter 
Prop.7. i. A , B , difipofitae : confiat , quod affumptae funt aequales 
Prop. 7 . i. differentia? dtmomiuatr plancnAE; eft autem differentia 
denominata* plano A E, v ni cftht differentia denominata 
plano E B , aequalis H; ergo differentia denominata pla- 
hq A E, minor eft H ; & propeetea quotlibet affumptae 
Pr.iy.ii fant minores H : igiruf C , eft finitae extfcnfionis . Iam fi 
C , non eft aequalis H^neceftarid maior erit , vel minor : 
fit maior ; & quoniam C , eft maioris extenfionis H i fu- 
mi poffunt ex magnitudinibus difpofitis in C , aliquot a 
pjima jjVt impleant fumdnttir , Sg fit ipfarum multi- 
Def. i«. tudihis numerus F ; qui ynitat^ adiedafiat G »crgo C, 
(bmptara prima in multitudini* numeri G, funt maiores 
H^quod eft conrta fiipctuis cktnonftrata : non eft ergo 
C, maior H. Sitminorj& inueniatur D, intermedia 
extremas A, B > vt differentia A,D, plano denominata fit 
Prop.*. j. aequalis C i ergo differentia A, D, eft minor L:& quonia 
ab^jHtd B , fuHc difpofita?nTa'gnfludi'nesirifinitje; etiam 
different iaeirrea d i fpo fi rio ne f u fitl (Tfi fllfaT & fimul com- 
pofitae funneqirafes vni difftrenriSTXtremartftfi L} ergo 
- vej prima ex huiufmodi differentijs eft maior diff; rentia 
Pr. i6.i. A, Dj^iS fim^nbrpfure.sa^ima fumptaefecundiim ali- 
quem numerum implent differentiam A, Di qui numerus 
2E -' : vnitate 
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vnitate adie&a fiatNicrgo differentia? in difpoficione A, 
ad fi» fumptxaprima fecundum numeru N, funt maio- 
res differentia A , D : fumantur igitur fecundum nume- 
rum N , magnitudines ab A , difpofita? ad B , praeter A » 

& afluraptarumfitvluma E;totidemque fumantur ex 
fra&ionibus difpofitis in C ; quarum aggregatum fit P : 
conflat P, effe portionem ipfius C » & differentiam A 5 E» 
maiorem differentia A , D > & propterea differentiam A > 

E , plano denominatam , videlicet P, effe maiorem diffe- Pr# P* 
rentia A, D, plano denominata,videlicet C; ergo portio 
eft maior toto; quod eftabfurdumi non eft ergo C, mi- 
nor Hjfed neque maiorrergo C.eft aequalis H.Quod,&c. 

**• ** *** y* w oi f t .vn i 

Theor. p. Propof. io. 

m t* 4 tMtot t fituri »!,i jp ♦ j | / ^ *- » 

In continua difpofitione magnitudinum in* 
finitarum inter extremas d prima ad viti* 
mam procedentium , differentia illarum , 

‘ 7 qua difiant aquali ordinis tnteruallo deno - 
# minata produftts tum earumdem, quarum 
funt differentia tum etiam intermediarum , 
difpofita in infinitum , & nggregata funt 
aquales differentia inter productum nume- 
ri laterum vnitate minoris ab iis , qua funt 
-iir #» principio difpojmonis , ^ bomogeneam * 

* in ' pote Hat em ab vlttma , denominata plano 

J[ui.i//dem produci o , ^ pote Hat e . 

a< aua Q 


Sine 
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S int difpofirae quomodolibet magnitudines infinit* 
m continua difipofitionc procedentes inter extremas 
A, B .b A, I,K,M,0, quae fint in principio difpofitio» 
nis ad B>& infioirsr differentiae illarum „ quae diftant 
aequali o?dmis interuallo» vtpotp femper binis relidis 
difFcentiac A,.M» 1» O , &c. denominatae produdis 
AIKM , IKMO)&c. aggregentur inCi&fit Q^difpo- 
fitio p odu dotum numeri laterum vnirate minoris AlK, 
1KM • i^MQ , 4tc. in qua quidem difpofirione fit V» pro- 
ducum A 1 K i&cR ,potedas totidem laterum a B» diffe- 
rentia veidK, y, fit L» ex eoius denominatione per p?*- 
‘'nuniK V ; fiat H. Dico quod C , e ft «qualis H.Bftconn 
tplionis finitae i nam aflumptisip C ,quotlibeta 
prima , m denominatione vltiniar aflumptaru adhibean- 
tur S, T, D, E, magnitudines inter A y B* ddpofit* ;*& in 
Prop. i. j..dirp6fitione GfU X,Z,produ da ST D, T DJ&; confiat, 

quod affumptar funt aequales differentiae denominatae 
Prop.r. i. plano VZieft autem differentia denominat* plano VZ, 
t»nd cum differentia denominata planoJZ R > aequalis H s 
■ ergo differentia denominata plano V Z > minor cfi H » Sc 
propterca quotlibet affomptae i prima ex difpofitis in C , 
Pr. i j, i. ftonr minoresH : igitur C,eft finita: extenfioni». latnfi 
* C , non cfi xqualis H; neccflario maior erit »vcl minor : 
Pr. te. i. maiori & quoniam C, cfi maioris extenfionis H$ fumi 
' po fiunt ex magnitudinibus difpofitis in C, aliquot i pri- 
i ma, vt jmpieant H : fumantur , & fitipfaru multitudinis 
Def. io. numerus F> qui vnitate adieda fiat G; ergoC , fumptar i 
prima in multitudine nomeri G,funt maiores H, quod cfi 

contra 
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conrra fuperiusdemonftrara:noeftergoC,maior H.Sit 
minonde inucniatur X,intermedia extremas V ,R> v t dif- rrop-t. 
ferentia VjX, plano denominata fit squalis C* & intclli- 
gatur V,X,efTe poteftares ipfi R,homogenes,quaru radi- 
ces inuenianrur Y,S : quia V>eft produ&us magnitudinu 
insqualium,& continue difpofitarum A, l,K; confiat 
qudd Y» eft intermedia extremas A, K;& quia X^efi in- 
termedia extremas V, R» differentia V > X , eft minor dif- 
ferctia,V> R $ & diffcretia Y,S, minor eft diffcrfcria Y, B j 
& ablata communi differentia Y,K,differeria K,S, minot 
eft differentia K,B:& quonia in difpofitione K,ad B,funt 
magnitudines infinirar*, etiam differentis funt infinitsj& 
fimul fumpts Hint squales vnidiflerentis extremarum 
K , B 1 ergo vel prima ex huiufmodi diflf crentijs eft maior 
differentia K, Si vel fi minor, plurcsaprima fumpts fc- Pr,1<,r » 
eundum aliquem numerum implent differentiam K,S; 
qui numerus vnitate adiefta nat Ni ergo differentis inDef. 1«. 
difpofitione K, ad B, fumpts a prima fecundum nume- 
rum N, funt maiores differentia K, S : Sumantur ergo fe- 
cundum numerum N, magnitudines a K, difpofitsad B, 
prstcr K i & afTumptarum fit vltima Ti quam fequantur 
alis dus D , E i & in difpofitione Q , fit Z , produ ftum 
TDE i & quot funt magnitudines aftumprs a K , y (que 
ad E, totidem fumantur ex fra&ionibus difpofitis inC, 
a prima i Quarum aggregatum fit P : eonftat P, effe por- 
tionem ipnusC i & differentiam K,T, eftemaiorem dif- 
ferentia K, Si & addita communi differentia Y,K,difTe* 
rentiam Y,T, maiorem differentia Y,S; & proprerea^ 
differentiam inter V, & homogeneam poteftatem a radi- 
ce T, maiorem differentia V, X *, eft autem differentia V 1 
Z, maior differentia inter V,& homogeneam poteftatem 
a radice T i ergo differentia V, Z , eft multo maior diffe- 
rentia V,X,& ideo differentia V,Z, plano denominara Prop. r .i- 
tnaior eft differentia V } X, plano denominata i videlicet 
au. Q a fra- 


1 24; Noua Quudrttur* 

fra&ione C : eft autem differentia V,Z, plano denomina» 
ta aequalis P; ergol 5 » eft maior C ,porrjo totoj quod eft 
abfurdum : non eft ergo C > minor H » fed neque maior t 
ergo C, eft a?qua fis H. Quod,&c. . ' - . » 


♦ . 


Theor. io. Prop.11. , 

* . ' * .. . . . A i n *: •- . 




Si plures continua dtfpofitiones r in quibus dtf~, 
ferentia fmt ftmtles , magnitudinum infini» 

rr tarum ita componantur in vnica dfpo~, 
fit tone , n)t quafunt ordtnis emfdemfint 
fimiltter ordinata \ differentia infingults di Id, 

* : fpofttiombus eodem ordine fumpta , i/J , 

quafunt inipfarum dffpofttionum princi * 

• ' pijs , denominata produdts tum earumdem, 

] quaru m fiirU Afferentia , etiqmittier* 

mediarum dijpofita tn infinitum , £ 5 * *gt 
gregata funt aquales vnt differentia pro - 
dumorum d prunis , 4^ ‘u/f/mr txtri* 

ww , eorumdem productorum plano dene - 
minata. 




T Rium continuarum difpofitionum ex magnitudi- 
nibus infinitis inter binas extremas procedentium 
prima fit ab A , per B, ad C i fecunda a D,p$r JE,adFj 
tertia a G> per H, adi* io quibus differentiae; fint fimilcs* 

&qu* 
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$ — T — V— ~\X— Y~Z — a — 

A— ■ D — G — B— E -—43 ■■ < i ■ -G— F — I — 

- l 

M — O — P — Q N — 

K>. 

& qiiaecomponantofiu vna difpofitioneab A, per D,G» 

B , &c. ad I , ita vf prima? A, D, G * fecunda: B , B , H , Se 
reliquae deinceps ordinis ciufdem, necnon vJtimaeC,F* 

I ,fint fimiliter ordinatae i & fingularuin difpofitionum 
differentia denominatae produ&is in huiufmodi compo. 
fica difpofitione( vtpote differentia A ,B, denominata 
produ&o ADGB >& differentia D,H» produdo DGBEi 
& (ic deinceps iti infiniturajdifporiantur ,& colligantur 
in L i &a prhnis ADG • & vltimis CFI, producantur M, 

& N . Dico , quod L , eft aqualis differentia M,N, pia. 
no denominatae . Eft enim L, extentionis finita : nam aG 
(umptis iri L» quotlibct a prima, io denominatione v!ti- 
mae affumptarum tres adhibeantur B , E , H , magnitudi- 
nes inter A, I, difpofita 5 & Q» fit producum BEH > & 
quoniam iunt continuae difp.bfitioincs ABC, DEF,G H Ij J* ^em. 

oontinuaeftetiarodifpofitioMQN.v& dffertptia M,Q, 

minor cft differentia M ,N differentia M ,Q>plano Prop.7.t.’ 
denominata minor eft differentia M , N, plano de nomi 
Q ara : tffffuEem differentia M rQ/pl^no denominata Prop.i.j. 
aeqnaiisquotlibct Oifumptis inJUigitutquortibct affum- 
ptae in L , funtipibores difftrfcntia M*3N»plano de nomi* 
nataj ergoL, eft iinitxexrenfion^s. Inter M,N»diipo- Pr. u.«. 
nantur homogenea produda in di$ofit,ione ab A , aci I , 
vt fiant O, P, Q, produda DGB , GBE > BEH , & dcin - 
ceps infinita i & eadem demonfttatiojie, qua offendimus 
Q^effe intot medium M, N i o.ftep.dcnftw.tttam O 9 P , & 

Q 3 reliqua 


Digitized by Google 



1 2 6 Notu JzhudrMurx 

~ ' 5— T — .V-— — X—Y-^Z-^a — 

A — D — G - — B — H 

L— — . ; 

R - 

M — O — P — Q N — . 

K _ 

feKqoa produda efle intermedia M,N mecnon 0,P,elRi 
intermedia M,Qj Sc Gc dilpolitionem huiulmodiprodu- 
dorum inter M , N , elTc continuam : fumatur praeterea 
quslibet magnitudo R , inter M, N * & analogia ( vide* 
licet proportionum proportio) proportionis M, ad N» 
ad proportionem M,adR,eadcm die concipiatur lingu- 
larum proportionum A ,ad C » D > ad F i & G , ad I , ad 
fingu las proportiones A , ad S * D > ad T ; & G , ad V, 

r x Jcdbi. polfibifcs inueniri : & quoniam R > eft inter M, N* fi fin» 

rithmom* $ u,x A ’ D > G » ^ngulisC , F , I , funt minores J ergoM, 
eft minor N > & minor eft proportio M , ad N , quam M , 
ad R ;&IinguI* proportiones A, ad CiD»adFjG, ad I, 
funt minores quam lingulae A, adS>D,adT*G,ad V t 
funt ergo linguis C, F, I, lingulis S, T»V, minores : funt 
autem proportiones M > ad N* M, ad R r & lingularum 
A , D , G , ad lingulas C , F » I , minoris inaequalitatis i 
ergo etiam proportiones lingularum A, D* G, ad lingu- 
las S ,T,V,funt minoris inaequalitatis } & lingulaeA, 
D, G, lingulis S, T,V, minores.Si vero linguis A,D,G, 
fingulisC,F,I,funt maiores} ergo M, eft maior 
maior eft proportio M, ad N, quam M , ad R }& lingu- 
lae proportiones A, ad C *D, ad Fj G,adI»funt maio- 
res, quam linguis A, ad SjD, ad T;G,ad V;Iunc 
ergo linguis C,F,I, lingulis S,T>V, minores: fuat 
autem proportiones M , ad N » M » ad R lingularum 

A, D,G, ad lingulas C> F, I, maioris inxquaiitacisicrgo 

. ■ propor- 
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proportiones etiam fingularum A, D,C»ad fingulas 
S,T, V.fimt maioris inaequalitatis ;& fifigula? A,D,G, 
fingulis S ,T, V; minores ergo in vtroq» cafu fingular 
SjT,V,fbnt intermedia? binas A, C ; D , F 5G 1 5 & difr 
ferentia? A, S * D , T i G , V, fu nt minores differer.tijs A, 

C; D,F*G,I;&quoni2m in fingulis difpofitionibus 
ab A, ad C »a D,adF»d G , ad I,funt magnitudines 
infinita? ; etiam differentia? funt infinita: 5 & fimulcom- 
pofitx finguiis extremarum diflerentijs A, C> D»F » G,I, 
funt a?quales » ergo vel prima? differentia? in fingulis 
huiufmodidifpofirionibus differcncijs A,$» D, Tr G,V y 
funt maiores» vel fi minores, pluresa primisaffumptae Pr.i*. *; 
fecundum aliquos numeros implent differentias A, S» D» 

T )G ,V » qui numeri fingulis vnitatibus adieris fiant 
X,Y,Z 5 quorum numerorum fit maximus Y» cuius fiac 
multiplex A,iuxta numerum magnitudinum A, D,G * 
ergo differentia? in fingulis difpofitionibusA,adC»D, De£ro, 
ad FiG,adl,fumpta?dprimis iuxta fingulos numeros 
X,Y,Z,funt maiores differentijs A, S » D,T*G,Vj& 
fumptx iuxta nnmcrum Y,funt multd maiores ijfdem 
differenr/s A, SsD,T;G,V: igitur fumanrur fecun- 
dum nutnerum Y, magnitudines ab A, difpofirae adC* 
a D,ad F; a G , ad I , poft ipfas A , D , G *, & af 
fumptarum fintvltima? B,E,Hjqua? cum fint ordini* . . .n~ 
ciufdem reperientur in difpofitione ab A, ad I , confe- 
quentes & poft eafdcm A, D, G, in ordine numeri a , & 
aliorum deinceps numerorum, qui funt proximd maio- 
res ipfo a; & pariter in difpofitione produ&orum ab M* 
ad N , reperierur ipforum BF.H , produ 6 ftis Q, in eodem 
ordine numeri a , poft M : quia fingu?£ differentif A , B » 

D, E i C, H, funt fingulis differenti js A, S i D»TyG, V* 
maiores i etiam differentia M,Q, maior eft differentiae 
inter M,& producum STV: & quia fingulfpropor* 
tiones A , ad C ; D , ad F j G j ad i , ad fingulas propor- 
n “ - tiones 
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tiones A , ad S > D , ad Tj G, ad V; & colligendo omnes 
ad omnes eamdem habent analogiam (fiue proportio- 
num proportionem ) quas eft proportionis M » ad N } ad 
proportionem M, ad R > permutandoque, & conuerten- 
do,ficut proportio M,adN , aequalis eft proportioni- 
bus A, ad C> D,ad F; G, adi, ita proportio M,adR , 
aequalis eft proportion bus A, ad S»D,adTi G,ad V ; vi- 
delicet proportioni M , ad produ&um ST V : ergo R, eft 
m<?.c aequalis produ&o ST V » & differentia M , Q^maior eft 
differentia M, R * ergo difpofitio produ&orum M, O, P, 
Q,eft continua magnitudinum infinitarum proceden- 
tium ab M , ad N : in continua ergo difpofitione magni- 
tudinum infinitarum inter extremas quafpiam magnitu- 
dines ab M,ad N, procedentium, differentia: planis 
denominata: difponantur in infinitum, & aggregenturin 
Prop*. j Ki ergo K , eft aequalis differentia: M, N, plano denomi- 
nat» :& quoniam M, eft producum A, in DGi&O, 
piodu£hunJB,in DG i erit planum MO, produ&um AD 
GB ,in DG » ergo M , O , & planum MO, funt homolo- 
ga rationis eiufdem A , B ,& produ&i A D G B i ergo 
differeDtiaM,0,adplanumMO,eft vt differentia A, 
Bi adprodu&um ADGJBi& fra&io, in qua differen- 
tia M> O , plano denominatur ; videlicet prima difpofi- 
taruminK,efta:qualisfra<2ioni,in qua differentia A, 
B, denominatur produ&o A D G B ; videlicet prima: dil- 
pofitarunun L ; fimiliter demon Urabimus eafdem fin- 
~ gillatim 
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gillatim magnitudines tiim.in K ,tiim inL , efle difpofi- 
tas i & /unt ambae difpofitioncs K, & L > extenfioms 
finitae, vt probauimus»ergo K,,& L, congruunt inter j 
fe:cum ergo K,fit squalis differentia M , N » P* a "° 
denominara? ; ctiapi L, eff aqualis differentis M 5 N , 
plano denominata: ft . Quod , &(V : 


Ax.ft» 


r i 


-u fit. 

. v.‘ , VV! 

DEFINITIONES. 


Expofita rationali , €5* datitijuotlibet ,fi ra* 
tionalts ad aliam , inuenitur habeat 
proportionem compofitam ex proportioni- 
bus etufdem rationalis ad fingulas datas j 
vocetur inuenta , produBus datarum . 

Et data linea , dicatur latera ,produtti. 

Expofita rationali , £5* duabus alijs 

magnitudinibus ; fi vt prima datarum ad 
rationalem t ita fiat fecunda ad aliam , 
inuenitur ^vocetur inuenta ,/rafiio 
faci a ex denominatione fecunda per prima. 

Et ipjajecunda magnitudo , numerator fr w- 
Bionis. 

Trima vero , denominator . 

Et expofita rationalis , appelletur . 

Huiu- 
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Huiufmodi definitiones' in Arithmetici voluminis calce 
appofitas clTc volui, vt faciliter quifq.poffitArrthme. 
cica Theoremata in Geometricos vfus conuer- 
, tere , Se demonftrationes io quantitate^ 
difereta expofitas , in quaodute con- 
tinua mutatis nominum inter- 
pretationibus adhi- 
beto • 



« ^ •«> 4 • 


•> • \ » 'X' 1 

* 4 * V i 


a o \ a 4 & i z f r 


Digitized by Google 


/ 


Omnium e siculis approbandam ^immb dlbis lignandam 
filiis Arithmeticum hunc Speculationem cenfmt Oui i- 
dius Montalbanus librorum Mathematicorum pro Emi- 
nentifs & Rener endtfs Principe Archieptfcopo Bononia 
Card. Nicolao Lndonifio Cenfor . 

V. D. Antonius Bon Vicinus tamt.pro eodem Emineutifs* 

Bartholomans Majfarius Lib. Mathm . reuifor pro Rener ea- 
dtfs. P. Inqutjit. 

Imprimatur 

Fr. Vincentius Prosus i Serraualle InqmCit . Bononia . 


BONONIAE Typis Iacobi Montij. MDCL. 
Superiorum perati fu. 
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